16390 AVEC PRIVILEGE.

BROVILLON PROIECT D'VNE ATTEINTE AVX

" euenemens des revicontves dis Cone auec ynPlan, Pay L, S, G, D, L,

8¢ L neferapas malaifé de faire icy la diftinétion neceffaire drentre les impofitions de
¥ nom, auczement definitions,les propofitions, les demonftrations, quandelles font
NE cn fuitte, Etles autres efpeces de difcours non plus que de choifirentre les figures
celle quid raport au periode Fu'on lit, ou defaire ces figures furle difcouts,
~ Chacun penfera ce qui luy femblera conuenable ou de ce qui eft icy deduit, oude
la maniere de le déduire, & verraquelaraifon effaye i cognoiftre des quantitez infinies d'vne
part; enfemble de celles qui s'apetiffent iufques 3 reduire leurs deux extremitez oppofées en
vaefeule, & que Pentendement s'y pert, non (culement X caufe de leurs, imaginables grandeur
& petitefle, maisencore § caufe que le raifonnement ordinaire le conduit : en conclure des pro-
prietez,, d'otl il eft incapable de comprendre comment, c'eft quellesfont.

Icy toute ligne droiéte eft entenduitalongée au befoin & finfiny d'vne pare & d'autre,

Vn femblable alongement & diftance infinie d'vne part & d'autre en vne droilte , eft icy
;ep.rafemé par vne rangée de poin&s alignez d'vne part & dautre en fuitte de cente

roicte,

Pour donnera entendre de plufiears lignes droictes, qu'elles font toutes eatre-clles ot bien
paralelles, odt bieninclinéesd mefme poinét. 1l efticy dict , que toutes ces droictes fontd'vne
mefine ordonnancecntre clles, parot lon conceura de ces plufieurs droiltes, qu'en I'vne auffi
bien qu'en l'autre de ces deux efpeces de pofition elles tendent toutes 2 yn melinc endroidt.

L'endzoiét auquel on.congoit quetendent ainfi plufieurs droictes en Ivne aufli bien qu'en
l;‘:ugg: de ces deux clpeces de pofition , eft icy nommé, bur, de Pordonnance de ces

oictes.

Pour donner } entendre U'efpece de pofition d'entre plufieurs droictes en laquelle elles
font toutes paralelles entre elles, il efticy di¢t, que toutes ces droictes font entre elles d'vne
mefme ordonnance,dontle butefta diftance infinie en chacune d’elles d’vne pare & d'autre,

Pourdonner 3 entendrel'efpece de lpofition d'entre pluficurs droictes, en laquelle elles fone
toutes inclinéesd vn mefme poind, il eft icy ik, que toutes cesdroictes font entre elles d'vne
meline ordonnance, dont le but eft & diftance finie en chacune d’elles.

Ainfi deux quelconques droictes en vn mefme Plan, font entre elles d'vne mefme ordonnan.
ce, dont le buteft 3 diftance ou finie, ouinfinie,

Icy tout Plan eftentendu pareillement érendu de toutes partsd Pinfiny,

Vne femblable éeendui d’vn Plan dVinfini de toutes parts, eft icy reprefenté par vanombre de
poinéts femez de toutes parts aux extremitez du Plan, ‘

Pour donner  entendre de plufieurs Plans, qu'ils font tous entre cux ou bien paralels, ou
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bieninclinez  vae mefme droiéte ,il efticy diét, ?ue tous ces Plans fontentre cux d'vne mef- Ordonnance
1

me, ordonnance, par oli 'onconceuera deces plu
de ces deux efpeces de pofition , ils tendent tous 3 vn mefime endroit.

eurs Plans qu'en I'vne auffli bien qu'en Pautre A Plans,

L'endroit auquel on congoit que tendentainfi %eurs Plans en I'vne auffi bien qu'en I'au= gy Lume ore

ere de ces deux efpeces de pofition, efticy nommé,

Pour donner 3 entendre I'efpece de pofition d’entre plufieurs Plans, enlaquelle ils fone tous
parallels entrecux, ilefticy ditque tous ces Plancs font entre eux d'vae melme ordonnance,
dont le but eft en chacun d’eux A diftance infinie de toutes parts, |

I'our donner entendrel'efpece de pofition d'entre plufieurs Plans enlaquelleils font tous
inclinez A voe mefine droi@te, il efticy dit que rous ces Plans font entre eux d'vae mefime ordon
nance, dont le but eft en chacun d'eux A diftance finie,

Ainfi deux quelconques Plancs font entre eux d'vne mefme ordonnance, dont le but cft en
chacun d'eux 3 diftance ou finie ou infinie,

En conceuantqu'vne droicte infinieayant vn poinct immobile fe meut en toute [2 longueur,
onvoid quaux diuerfes places quelle prend en ce mouunement, elle donne ou reprefente com-
me l:!iiucf{fes droi@es d'vne mefime ordonnance entre elles, dont le but eit fon point im.
mo €. :

Quand le poin& immobile de cette droiéte y eft 3 diftance finic, & qu'cllefc meuten vaFlan,
onvoid qu'aux diuerfes places quelle prend en ce mounement elle donne oureprefente comme
diverfes droictes d'vne mefine ordonnance entre elles, dontle but ({on poinét immobile) eft
enchacune d'ellesk diftance finie, & que tous autre poinét c}ue limmobile de cette droilte va

<

traceant voe ligne fimple yniforme, & dont les deux quelconques parties fone d'v:e mefine

1, deYordonnance de ces Plans, donnance de
Plans,
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conformation,8cconniennent entre elles;¢'eft i dire,courbée en pleine rondenr autrement Ia cir-

e

 culaire toufiours égallement éloignée du poin& immobile,

Quand le poinct immobile de cette droifte y eft 4 diftanceinfinic, & queelle fe meut en va
Plan, on void qu'aux diuerfes places qu'elle prend en fon mouuement, elle donne ou repre~
fente comnie dinerfes droictes d'vne mefime ordonnance entse elles, dont le but (fon poin&
immobile) eftenchacunes d'cllesA diftance infinie d'vne & d'autre part,& que tout autre poinét
quel'immobile de cette droicte va traceant vac ligne fimple vniforme, & dont les deux quel-
conques pasties font d' vae mefine conformation, toufiours'égallement éloignée du poinét im-
mobile, & conuiennent entre elles, affauoir vneligne droifte & perpendiculaire 3 celle qui fe
meut. Et fuinantla poinéte de cette conception, finalement on y void comme vne efpece de'ta-
rort entte la ligne droicte infinie, qui eft perpendiculaire 3 plufieurs autres diverfes droiétes, &

2ligne courbée d'vue courbure yniforme & qui eft toufiours également éloignée du bue-de

‘plulicurs droidtes d*vine mefime ordonnance 3 diftance finie s c’eft} dire, le rapport de la ligne

droicte infinieavec lacirculaire en fapleine rondeur, en fagon quelles patroiffent eftre denx
efpeces d'vimefme genre, dont on peut énoncer le tracement en mefime parolles.
uand A diners poinéts d'vne droicte paffent indifferemment diuerfes autres droites, cette

droi¢te enlaquelle fontles poinéts eft icy nommée T'rone,

Les poinéts de ce tronc auquel paflent ainfi d'autres droi&es y font nommez Neuds,

L quelconque autre droiéte qui-paflc 3 vn de ces nceuds eft 3 Iégard du tronc nommé: -
Rameas,

Quand deux rameaux {ont paralels entre eux ils y font nommez Rameanx droicts,
- Quand vn rameau coupe le tronc oufefcarte dutronc, il efticy nommé Ramean defployé an

ttonc,
Vne quelconque piece oufegment dutronc contenu entre deux quelconque neeuds du mefme

tronc eft icy nommé Ramean plié, au tronc.
Chaque piece oufegment d'vn rameau contenut entre fon neeud & quelque autre rameaun de

fon naeud, efticy nommé Brin de ce rameau, |

uand er: vnedroiéte A F H, vnpoin& A, eft commun chacune desdeux piecesAF, AD,
o bien ces deux pieces font placéesfepagément, I'vne A F, d'vnepart, &l'autre A D, de lautre
part de leur poinét commun A, qui par ce moyen eft entre elles deux, oti bien elles font placées
toutes deux conjeinétement d'vne mefme part de leur poin& commun A, quipar ce moyenn'eft
pasentre elles deux,

Pour donner 3 entendre [efpece de pofition de levr poinct commun au regard d’elles quand il
cltentre elles deux, il eft ic cﬁt que leur poinét commun A, elt Engagé entre elles deux, -

Pour donner a entendre lefpece de pofition deleur poinét commun, au regard delles, quand .-
z'll neft pas enireellesdeux, il efticy eﬁt que leur poinét commun A, clt defgagé d'entre elles

cux. -
Quand envnedroite DF, il ya deux couples de poinéts C G, D F, ol bien I'vn des poinds
C,del'vne descouples C G, eft placé entre les deux poinéts de I'autre couple DF, & lautre
0in& G, de lamefme couple C G, eft hors d’entre les deux mefmes deux poiné&s de I'autre cou-
ple D F.ou bien les deux poinéts d'vine mefme couple C G, font de mefme tous deux, ou entre
ou hors d'entre les deux poinés de autre couple D F. '

T'ourdonner dentendre Pefpece de pofition des poinéts d'vne de ces deux couples au regard
des poinéts de Pautre couple, quand I'va despoin&sd'vne cc%plc C, eft entre, & que fonaccou-
plé G, elt hors d’entreles poinéts de Pautre couple, ilefticy dit, que les poinéts de I'vne des
couples font meflez aux poinékts deautre couple.

Pour donnera entendre Pefpece de pofition des poinéls d’vne de ces deux: ouglcs ,auregard
des poincts de l'autre couple, quand les poinéts d’vne couple font tous dcuxfem lablement ou
entre, ou hors d’encre les poin&s de lautre couple, il eft icy dit, que les poin&ts d'vne couple
fontdémefley aux poinéts de 'autre couple. ' ' L

annd en vi Plan quatre poinéts ne font pas tous en vne mefime droiéte,chaque de ces poincts
eft 2 ’égard des autres icy nommé Borne. . . , _

- Chaque droicte qui pafle d deux quelconques de ces quatre bornes eft,i 'égard deces poinéls,
icy nommée Bornale droicte. v

"Les deux droictes qui paffent Pvne aux deux, &'autre aux deux autres de quatre bornes,fons
couplées entre clles & nommées couple de Bornales dvoictes. '

Cgaque bornaledroite peutd occafion eftre v tronc, |

Propofition comptenant les 5. & 6. du {econd des Elemens d’Euclides,

Propofition comprenant les ¢, & 10..du-2, des Elemens d'Euclides.

Propolfition comprenantles 35, & 36, dus. des Elemens d'Euclides.

.Quand en ynmefing Plan,i trois poinéts, comme nceuds,d’vae droi&e, comme tropg,pallent
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trois.quelconques sameaux déployez & ce trone, les deux brins de quelconquede CCS.LAMEAUR" ATsy

contenus entre leur noeud ou trone, & chacun des autres deux rameaux font entre eux en raifon

mefme que la compofée des raifons d’entre les deux pareils brins de chacun de cesautres deux

rameaux conuenablement ordonnez. Enoncée autrementen Ptolomée, , L ,

C%Land envne droicte A H, il y a vapoin@ A, commun & femblablement engagé ou dégagé
aux deux pieces de chacune detrois couples, AB, AH,AC,AG, 20, AF, dont les trois re~
¢tangles font égaux entre eux, vne telle condition en vae droile éft icy nommée Arbre, done

. la droicte mefmeeft Trone.
Le poinctcomme A

y eft nommé Sosche. : _
Chacune des mefmes fix picces AB,AH, A C,AG, AD,AF,y cftnommée Byanche,

Quand les deux branches qui contiennent yn de ces trois rectangles fone-€gales entre elles,

elles y font nommées Branches moyennes, .
Les deux branchescomme A G,AC,0ouAF,AD,ouA H,AB, t}ont le retangle eftégal 3
chacun des auttes deux rectangles, y font nommées Branches couplées entye elles,

Chacun desboutsfeparez B C D F G H, des branches de chacunedes trois couples A B,

AH, A C,AG, AD,AF,yecltnomméNawd,
Voila comme les naeuds de l'atbrefont difperfez aulong du trone.

Les nceuds des branches moyennesy fontnommez Nee#ds moyens.
- Lesdeux noeuds comme G, & C, que donnent au tronc de Varbre les deux branches d'vne
quelconque mefme couple A G, A C, y fontnommez Neewds coupleg entre enz,
Chaque piece du mefine arbre, comme la picce GF, contenut entre vn quelconque des
neeuds G, d'vne quelconque couple G C, & vn autre quelconque nceud F, d'vneautre quelcon.

que desautres couples D F, y eft nommé Brinde vamean plié an trone, . 3
fomme, ou la difference

Voila comme vn femblable brin de rameau {e trouue eftre ou la
d'entre deux branches de deux couples diuerfes, -
- Deuxbrins de rameaux pliez au tronc comme GD, GF, qu'vne quelconque branche A G,

porte d'vne part nofiez enfemble 3 fon neeud G, & qui d'autre parcaboutiffent I'vn 3 vn, Pautred

Iautre des deux nceuds D F, d'vne quelconque autre couple de branches AD, AF, y font nommez
Brins de rameanx conpley entre enx.

La couple de brins de rameaux comme CD, CF, que la branche AC, couplée de.la branche b

A G, porte d'vne part notiez enfemble 3 fon nceud C, & qui d’autre part aboutiffent 'vn i vn,
Lautre 4 'autre des deux mefmes noeuds D F, aufquels aboutiffent aufli les deux brins, de la

couple GD, GF, yeft nommée Conple de brins relatiue & la conple anfi de brins G D, GF.

eux couples de brins, comme les deux couples GD, GF,& CD, CF, dontchacune, des .

deux branches couplées entre elles AG, A C, porte vne couple i fon neeud, & qui dailleurs
aboutiffent 3 chacun des deux neeuds, d'vne quelconque des autres couples D F, y font nom-
mez Couples de brins yelatines entre elles.

-Lesdeux rectangles de chacune de deux couples de brins relatiues entre elles , commelesre -
&angles des brinsgc lacouple GD, GF, & des brinsdela couple CD, C F, y font nommez
Rectangles relatifs entre enx, ,

Deux couples diverfesde brins, comme G D, GF, GB, GH, qu'vne mefme branche A G,
porte notiées enfembled fon nceud G, & qui dailleurs aboutiffent 3 deux couples diuerfes d'au-

tres nctuds D F, BH, y font nommez Couples de brins gemelles entreelles,
Les deux re@angles j’e deux couplesgemelles de brins , comme delacoupleGD, GF, & de

Jacouple GB, G H, yfont nommez Re@angles gemeanx entre eux. :
Quand en vnarbre A H, lafouche A, {e trouuc engagée entre les deux branches de la quel-
conquedes couples AC, AG, la mefme fouche A, fetrouue de mefme euvidemment engagée
entre les deux nceuds de chacune des couples C G, B H, & les deux neeuds de chacunedes cou-
les C G, fe trounent meflez cuidemment aux deux neeuds de chacune des autres deux couples
DF, BH.2 ' i
Et par contre, quand envnarbre A H, les deux neeuds d'vne quelconique des couples CG, font
meflez aux deux neeuds d'vne quelconque des autres couples D F, aufli la fouche A, e trouue en-
gagée entre les deux branches de chacune descouples AC, AG, AB,AH, AD, AF, &entre
les deux noeuds de chacune des couples CG, DF, B H.|
Quand envnarbre A H, la fouche A, { trounc degagée d'entrelgs deux branches de chacune
des couples AC,AG, AF, AD, AB, AH, lamelmefouche A, {e trouue euidemment auffi
degagée d'entre les deux noeuds de chacune des couples CG, DF, BH, & les deux neeuds de cha.
cune des couples C G, D F, B H, fetrouuent cuidemment aufli démeflez des deux nceudsde cha-

cune des autres couples,
Etpar contre, quand en ynarbre les deux noeuds de la quelconque des couples C G, e troueng

,ainfi commun} chacune de cesfixpieces AB,AH, AC,’AG, AD, AF,
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o démefler des denx aceuds de chacune desautees couples DF, aufli fafouche A, (e crouue degas
ﬁfam e gét d'sntre les deux notuds seles deuz branches de cg«une descouples, e degt-
IR - Defyuetles chofes fuiceuidemment queftantdonnée en vnarbre HB, lefpece d'vne feuls de
toutes ces poficions de fouche, de branches, & dencends, au régard I'va de Fautre, Fefpece oft
auflj donnéedechacune desautres pofitions d'entre Is furplus des melines chofes.
" Ergenetalement en chacune de ces deux efpeces de conformation d'arbre,

. - Commela quelconquedes branches A G, et 4 fon accouplée A G, ainfi le reftangle d'vnequel-
conque des couples de Brins G D, G F, que poree cette quelconque branche A G, eft 3 fon relatif’
fece@angle CD, CF, | o :

~ Card caufe de I'égalicé d'entre les reGangles des deux branches de chacune des trois couples
A B, AH, AC, AG, AD, AF, les quatre branches AG, AF, AD, AC, fontdeuxl deux pro-
g potgounelle; , dod lgitA qge, _
- omme AG, ¢ » W
ol bien AD, 3AC, } ainfi GD, efta CF,
' Comme AF, o3} |
-Comme AF, et 1AC, .
ol bien AG, 1AAD, J2infiGF, ek3CD, |
& Conﬁ:éuemmen:la branche A G, eft3fonaccoupléelabranche A C, en raifon mefine que la
compolée des raifons dubrin G D, au brin CF, & dubrin GF, au brinCD, quieftla raifon du
séért)angécgdes brins de la couple GD, GF, au re@angle des brins de {a selatiue la couple
’ . -

Dioi fuicquele rc&atigle desbrins GB, GH, gemeaudu reftangle G D, FG, eft a fonre-
latif le re@angle C B, CH, gemeaudu reQangle CD, CF, comme le re@angle G D, G F,ge-
xéx?u ge Ic:{e reflangle G B, GH, cft i (on relasif le re@tangle CD, CF, gemeau du re@angle

y . - .
- Car dece qui eft demonfiré, le re@angle des deux brins dela couple G B, G H, eft A fon re-
laif le‘te,&an%le CB, CH,commelabranche A G, st A fonaccoupléc A C.
- Dauantage il eft aufli demonftzé quele re&anﬁle des brins G D, G F,eft d-fonrelacif Ie’rectan-
gleCD, CF, comme la mefmebranche A G, et 3 (2 mefme accoupléeAC,

Partant le reangle des brins G B, G H, gemeau du re&tangle GD, G F, eft i fon relatif le se~
&angle CB, CH, commele re®angle G D, GF, eftd (on relatif le re@angle CD, CF,

ol fuit qu'auffi le re@®angle des brins F C, PG, eft i fon reldtif le re@angle DC, DG,
comme lere@angle desbrins¥ B, F H, eftd fon refatifle rectangle desbrins D B, D H, {gauoir
eft comme labranche A F, eftd fon accouplée AD.

D'ol fhit auffi que le re&angle desbrins HC, H G, eft A fon relatif le re&tangle BC, BG,
comme le rectangle des brins HD, HF, eftd fon relanif le re&angle B D, BF, ftauoir eftcom.
me labranche A H, eftifonaccouplée labranche A B, -

Et quand en vae droicte A H , il ya comme celatrois couples depoinéts B H, C G, DF, ainfi
conditionnées,A fcauoir que les denx poinés de chacune des couples{oient de mefme,ou meflez,
ou demeflez,aux deux poinéts de chacune des autres couples, Et que les re@tanglés ainfi relatifs
des picces d'entre ces poinds foient entre cux comme leurs gemeaux, pris de mefme ordre, font

. .. entrecuxvnetelledifpofition de ces trois couples de points en vne droicke, eft icy nommée
Inuolution.  Inwolution. : |

C'eft a dire, qu'alors quil eft icy dit, que trois couples cottées de poin&ts en vae droite font
difpofez en inuolution entre elles; cela veut dire, qu'en cette difpofition de cestrois couples de
poinds,fetrounent toutes les conditions& proprictez qui viennent d’cftre expliguées des nosuds
d’vn arbre en chacune des deux efpeces de conformation, ou que ces trois couples de poinéls
fone trois couples de nceuds en va arbre de I'vae 'des deux efpeces de conformation expli-
yuées cy denant. ‘ .

D'oil fuit d'abondant que quand en vne droiéte, comme AH , quatre pieces comme AG, AL,
AD, AC, de deuxcouples AG,AC, AL, AD, ne font pas deux i deux proportionnelles, ou

uc les re@angles nefont pas égaux entre eux, des deux piecesde chacune de ces deux couples
1 G, AG, AD, AL, quoy que leur bout commun A, foitde mefine engagé ou degagé aux deux
picces de chacune de ces deux couples AG, AC, AD, AL, laquelconque deces pieces A G,
n'eft pas A fon accouplée A C, commele re®angle GD, G L, eft & fon relatif le reftangle CD,
CL, &la conformation d'vn arbee ny eft point,

‘Carpuis que ces quatre pieces A G, AL, AD, A C, nefontpas proportionnelles entre elles,
aufliles re€tangles ne font pas égaux entre eux de chacude des couples de pieces AL, AD,
AG,AC, ' '

Soitdone prife 11 droicte A F, pour couplée i ladroifte quelconque delles AD, enfagonque

les retangles foicat égaux entre cux dechacune des couples de picces AG, AC, AL, AD,
‘ ‘ - cette

.
:
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tant il o'y a pas mefine raifon de lapicce F C, 3 la piece F G, que de Ia piece LC, & 1a pie-

ce LG, .
Ainfi Ja raifon de lapiece A G, dfonaccouplée A C, quicftlaraifon dure&angle des picces

GD, GF, auteftangledespieces €D, CF, n'eft pas la mefme raifonque du re@angle des
pieces GD, GL, aure&angledes pieces CD, CL, & pattant finonque les Tmre picces AG,
AF, AD, AC, des deuxcouplescomme AC, AG, AF, AD, foient deux % deux proportion-
nellés, elles ne c¢onftituent pas vn arbte des'efpeces de conformation expliquée cg-deuant. Ee
la quelconque despieces AG, w'eft pais d fonaccouplée AC, commele rectangle des deux pie-
ces GD, G1, eft aureétangle des piéices CD, 'CL, comme neceffairement il aduient quand
ces quatre piccesfont proportionnelles entre elles,

D'on {uit qu'eftans donnez de pofitiondeux éouples quelconques denceuds GC, DF, enva
arbre AH, lafouche A, de méfmeeft donnée de pofition, &'cela renient & ce que Ja fomme oy
1a difference & larailon d'entre deux quantitez eftans données, chacune de ces denx quantitez
eftdonnée degrandeur, | -

Carayant premicrement en%agé ou dégagé cetre fouche A, d’entre les neeuds de chacune de
ces deuxcouples G C, D F, felon que les nceuds d'vae des couplesfont, ou meflez on demeflez
aux nceuds de lanere couple.

Puisfaiclabranche AG, Afonadioin&clabranche A F, oubien labranche AD, 3 fon ad-
ioiné&elabranche AC, commelebrin G D, eft i {on femblable lebrin FC,

Deli fuic que labranche AD, eftilabraiiche AC, comme labtanche A G, eft i la branche
AF, con(‘e%ucmmcm les rectangles font égaux entre eux des branches de chacune des deux
couples AG, AC, mitoyennes AF, AD, extrémes.

Partantla quclcon’qpe deces branches A G, eftifonaccouplée A C, commele reftangle des
brins G F, GD, elti {onrelarif lere&tangle CD, CF, doacques A, cftlafouche defatbredont
GC, & DF, fontdeux couples de neeuds,

~ O1l bien encoreayant puis fait labranche AV, 3 fori adjoince la'branckie A C, ou bien Ia
branche AG, i fonadioinée la branche A D, comme lebrin GE, eft 3 fon femblable le brin
CD, fuitquelabranche AG, cftilabranche AF, commelabranche A D, eft 3 labranche AC,
confequemment les reGtangles font égaux entre eux des branches de chacune des deux couples
AG, AC, AF, AD, confequemmcnﬁa uclconque decesbranckes A G, eftifon accdup!&‘h
branche AC, cothme le re@angle dés('lbxins GD, GF, eft i fon relatif lere@angle CD, CF,
done A, eftlafouche det'arbre dont G G, & D F, {oirt des couples de nceuds.

. Eten paffane, puis que les femblables maffifs ou folides compris de faces, flanes, ou coftez,
oppofez, plats, & paralels, font entre ciix en raifon.niéline que la compofée de la raifon d'entre

leurs bafes, & de laraifon d’entte leurs hauteurs, il fuit de ce gui eft demonftré que 'le maffif ca

folide de layuelconque de ces branches G A, en chacun des brinscouplez GD, GF, eftaufem-
blab’l.e maflifou foliae'de fon accoupléelabranche AG, enchacun des brins cofiplez CD, CF,
relasifs i la couple GD, GF, en raifon doublée de cette quelconque branche A G, A cette fon
accouplée la branchz AC, & ce quis’enpeut dauantage déduire. y

De ce que deuan, il eft encore éuident quen I'efpece de conformation d'arbre ot Ja fouche eft
engagee entre les deux branches ou neeuds de 1a quelconque des. ouples, les deux néenids
moyens qu'y donne vae codple de branches moyennes y{oncfeparez I'va de lautre, & quiainfi
chacund'euxeft foul, & pour'cette faifon il eft icynommé Nwwd moyen fimple, -
- Erquand encetteefpeced'arbreil y a deux couples de ces branches moyennesleRmuelles don
neat chacune voecouple de'nceuds moyens fimples, chacun des poends moyens,iﬁm lésde I
quelconque deces deux couples:, {¢ troune vayaucc.vn des needs suffi moyen & fimple de 1%in.

cettepiece ainfiprife A F, eftini fale dlapiece AL, &lepoin& F, eft feparé du poin@ I, pars ,, %

I

Neeud moyé
fimple.

tre couple ;& pour cette raifbm il y adra detax cotees diucrfesaupres du quelconque de ces neeirds _

inoyens fimples, |
Mais pour des confiderations ce casde deux couples de btanclies moyennes auee vne traifié.

me couple de branclics extrenies ehr vn arbre de'efpece odl Ia fouche eft engagée entre les
branches'd'vne couple , neferapas encoreicy comprisaux enenemens qui conflittient vhc: in
ud.latxon detrois couples deheeuds entre edles, auili bien v a il dailleurs beauc'oup' a renois,
sdioufter, expliquer, ‘otdonner, tranfpofer, retrancher, augmeiiter, & nettoycs micux ence
Brotiillon projed. 3 . |

Muisqeand envisarbrela fouché (& trouue dégagée dentre les'deux branches ott deux n ruds
déla qhtlc’c;}n;ue des couples, lesdeuxnteuds moyens que 'donhent vne couple de branches
moyennes font vais enfemble A vu mefine poin@ ouneend , qui pour cette raifon eft izy nommé
;li\T g'tft:. nsyen double, & peutau befoin eftre coteé d'vaefeule cotee entendutt redoublée ou prite
dcu fois. .

Etquand engette efpece dasbre il y a deux couples deces branches moyennes chacune d'elles

B

Ncaud moyé
double.
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‘Nomsimps . 'y donne vnde ces neeuds moyens doubles, I'va d'vne part, Pavtre de Tautre ‘part'ﬂe la

fouche, : . .
Erencette efpece de conformation d'atbre ol la fouche eft dépagée d'entre les branches

d’vne couple,ce cas de deux couples de branches moyennes auec vne troifiefine couple de bran-
chesexerémes, eft icy compris entre les cuenemens qui confticuent vne inuolution de trois cou-
ples denceuds entre elles, ou chacun des deux na:uc?s moyens doubles eft confideré comme yne
coupledenceuds vnisen vn poinét, L

Or enl'vne & lautre efpece de conformation d'arbre, les deux neeuds que donnent les deux
branches extrémes d'vne mefme couple, y font nommez Nauds extrémes.

Des deux naruds extrémes d'vae couple BH, I'va B, eft autour de lafonche entre deux
nceuds moyens fimples on doubles, & l'autre de ces neuds extrémes H, dela mefme couple
eft hors d'entre les mefmes neeuds moyens,fimples ou doubles, ’

Celuy des nceuds extrémes B, d’vne couple B H, qui cft entreles nceuds moyens, fimples ou
doubles de 'arbre, eft icy nommé, Neewd extréme intericar. y

Celuy des nocuds exerémes H, d'vae couple B H, qui cft hors d'entre les neeuds moyens,
fimples, oudoubles delatbre, et icy nommé , Nend exteéme éxterienr,

En chacune des deux efpeces de conformation d'arbre, d’autant que la petite d’vne couple de

‘branches extrémes eft plus courte quvne des branches moyennes, d'autant la grande de cette

coupll’e debranches extrémes eltd proportion pluslongue que la mefme branche moyenne: Et
aurcbours :

O bien, d'autast plus quele noeud interieur B, d'vne couple dejnceuds extrémes BH, eft

roche dela fouche A,d'autant plusle ncend exterieur H,dela mefime couple de noeuds excrémes
B H, eft éloigné dela mefme (ouche A, Et au rebours,

Ainfi pendant que le neend interieur B, d'vne couple d'extrémes, eft del-joint oubien def vny
3'1a fouche de Varbre, le nocud exterieur de la mefme couple eft au troncadiftancefinic: Et
aurebours: _ , :

Et quand le nceud interienr d'va¢ couple d’extrémes eft joint ou bien vny 2 la fouche de l'arbre
le neeud exterieur de Ja mefme couple eft au trone 3 diftance infinic+Etau rebours,

Voila comme en vn arbre la fouche, & le troncdepais la mefine fouché {ufque i linfiny d'vne
oud'autre part delle, y font entre euz vne couple de branches extrémes, dopt 1a petite ki pe-
riflée iufques 3 la fouche, & 1agrande eft alongée 3 l'infiny. !

Voila de plus comme Ia mefme fouche & la diftance infinie font encore et Parbse vne couple
denceuds extrémes, dontlalfouche eft linterieur, & 1a diftance infinie eft extericur , & qui
auec deux quelconques autres diverfes couples de branches conftituent vae inuolution,

Or!'éuenement de. femblables efpeces de conformation d'arbre eft frequent aux figures qui
viennent de [a rencontre d'vn Cone auec des Plans en certaine difpofition entreens.

Eten I'efpece de conformation drarbre ot la fouche A, fe trouue engagée entre les deux bran-
ches d*vne couple AC, AG, lors qu'il s'y rencontse déux couples de branches moyennes A G,
AC, AF, AD, & que le quelconque des noeuds moyens fimples G, d'vnccouple. CG, eft vay 2
vades neeuds moyens fimples D, de lautre couple DF, en ce cas il yanombre de proprictez
particulieres: car, " .

Puis'que les rectangles font égaux entre eux de chacune des trois couples de branches,affanoir
des deux couples de moyennes AF, AD, AC, AG, & delacouple d'exerémes AB, AH, ceft i
dire, que les trois couples de nceuds, deuxde moyenis fimples DF, & CG, & vne dextréme
BH, {ontdifpoféesentre clles comme en inuolution, Il eft premierement éuident que chacune
de ces branches moyennes eft ‘€gale 4 chacune des trois autre§, & eft moyenne propostion-
nelleaux deux branches d'vne quelconque couple dextrémes A B, AH.

Dauantage, comme lerectangle desbrins GD, G F, cft 3 fon relatif le re&angle CD, CF,
ainfile rectangle desbring GB, G H, gemean durectangle GD, GF, efti fon relatif le reGtan-
gle CB, CH, gemeaudure@angle CD, CF. , ~

Eten changeantlereétangle GD, GF, eftifon gemeaulereftan le.GB, G H, comme lere-
&angle CD, CF, relatifdure®angle GD, GF, eftdfon gemeaulcrectangle CB, CH,

Oril eft éuident qu'en: ce cas le rectangle des btins G D, GF, eft égal au retangle des
brins CD, CF partant aufli le rotangle des brins GB, GH, eft égal au rectangle des
brins CB, CH, ' | N L .

Ce qui d'ailleurs eft encore éuident, carde I'hypotefe, & de ce qui elt icy demonfisé, fuic que
Je brin CH, ef ) fonfemblablele brin BG, commelebrin GH, eftjA fon {emblable le brin
B C, partantle retangle des deux brins mitoyens G B GH, eft égal au retangle des deux

brins extrémes CB, C H. f '
Od bien encore comme labranche A G, eft § fonaccouplée AC, ainfi le rectangle des brins

GB, G H; efthfonrelatif le reQangle €B, CH, Donc la branche A G, eftant égale 2 fon



accouplée AC, lereftangle GB, GH, eftégall fon relatif le reangle CB, CH, Cequi’ Nskisimpoe
eft infomprehenﬁble qu::'ad le neeud imctictﬁ' B, dela couple des ;xgrémes BH, fe trm:lue ﬁ:? ”’I 5
vayd la fouche A, &quelenoeud exterieur H, dela mefmecoupled'extrémeseftd diftance ™
infinie. _

De maniere qu'en ce cas il aduient que erois couplesdenceuds DF, CG, B H, font reduites
A ne donner que deux couples de poinéts, au tronc defquels yne couple B H, eft de neeuds ex-
trémes, & chacund ;s poin@s de l'autre couple reprefente deux nceuds moyens fimples de deuz
diugrles couples,

Et ces deux couples de poindts donnentau tronc trois picces confecutiues FC, B, B, DG,
D G, H, dontlafomme FC, H, cft ilapicce mitoyenne GD, B, comme la picce du bout
de [a part du nceud eseréme extericur H, allavoirlapiece G D, H, eftdlapiece delautre bous
de I part du nceud extréme intericur B, c'eft affavoirala piece F C, B,

De fagon qu'alors quen cette clpece de conformation d'atbre ou la fouche eft engagte,
quand il y a deux conples debranches moyennes, & que le ncend exeréme intericureft dc(%n de
Iafouche, ou que lenceud extréme exzerieur eft 3 diftance finie s C'eft A dire , que trois fembla-
bles couples de nosuds ny donnent ainfi que deux couples de poincts autronc, qui donnenttrois
gieccs ainfi conlecutiues ; en ce cas la piece mitoyenne ¢ft inégale 3 chacune des pieces des

outs, & de la part du necud extréme exteriewr, & de la parc du neeud extréme in-
terieur: _

Et lors que le nceud extréme interieut eft vaya la fouche, ouquelenceud excréme exterieur
eftd diftance infinic, en ce cas la piece mitoyenne de ces trois confecutiues eftégale 3 celle des
picces du bout qui eft de la part du nerud exuréme interieur.

11 y anombre d'autres proprictez particulieres 3 ce cas de cetteefpece de conformation d'ar-
bre, ol chacun peusfégayer i [a fantaific, maisiln’eft pas encore icy du nombrede ceux qui

conftituent vae inuolution: Et partant, .
Touchant I'autre efpece de conformation d'arbre ot lafouche A, fetrouue dégagée dentre

les branches d’vne mefme couple. :
Quandil y a deux couples de branches moyennes AC, AG, AF, AD, & vne couple de brane
chesextrémes AB, AH, ceftidirequ'il ya deuxcouplesde nasuds moyens doubles GC DF,

8 vne couple de nosuds extrémes B H, en l'inuolution, & qui peur trois couples de nauds don.
nentau tronc {eulement deux couples de poinéts, outre ceque cetee cfgece a de commun auee
Pautre efpece de conformation d'arbre ol la fouche eft engagée, qu'il n'eft pas neceffaire de re-
dize; 1lyad'autresparticulieres proprietez cuidentesil'abord, comme que, '

Lagrande des branchesextrémes AH, eftd laquelconque des moyennes AG, & laquelcon.
que des branches moyennes AG, cft A lapetité extréme A B, comme le brin H G, eftau brin’
BG, c'eftidire, enraifonmoitié de la raifon durectangledes brins HG, HC, i fon relatif

le retangle BG, BC. .
Et puis que par ce qui eft demonftré d'vn arbre lere&angle des brins HF, HD, efta fonres

- latif le re®angle BF, BD, commelereitangle HG, HC, Elea;xc;:; gn t;&ang}e I-Il;l-‘, 1-}3 %
A , & que les brins BF,

eftifonrelarif leretangle BG. BC, gemeaudureftangle
dgaux entre cux , & que de mefmeles

BD, fontégauxentreeux, & lesbring HF, HD, font
bring HG, H C, fontégaux entre cux, & lesbrins BG, BC, fontégaux entre eux, fuitque

lebrin HG, eftau brin BG, commele brin HF, eftaubrin BF,
D'od fuit que la grande des branches extrémes A H, eftdlaquelconque des branches moyen

nes AG, ou AF, & la quelconque desbranches moyennes AG,ou AF, eft 3 la petite des branches
exttémes A B, en raifon,aufli moitiéde la raifon du re®angle HF, HD, au re@angle BF,
BD, ceft i dire, & commele brin FH, eftanbrin FB, & commele brin GH, eftaubrin GB,
&3 I'enuers , changeant & alternement, diuifant, compolant, & le refte. :

C'eft} dire, qu'en cette efpece de conformation d'arbred Ia fouche déEagée,!& au cas de deux
couples de branches moyennes, auec vne couple quelconque de branches extrémes, ces trois
couples de branches- 13 donnent au tronc foubs quatre poinéts FD, B, CG, H, toispieces
confecutines FD, B, B, CG, CG, H, enfagonque celle del'vn des bouts quelconque H, CG,

eft 3 la mitoyenne C G, B, comme lafomme destroisenfemble H, FD, efta celle de autre
bout FD, B, cart alternement 3 I'enuers auffi ¥D, B, eftd B, CG, comme H, FD, cftd

H, CG, & de fuite changeant, diuifant, compofant, & ce quis’en enfuit. .
h Et dans ce mefme cas oft éuidernment comptis | éuenement de deux couples de branches
moyennes auec la fouche & le tronc depuis elle iufques 3 linfiny d'vne part, pour couple de

branches exeréines,qui donnent deux nacuds moyens doubles chacun pour vne couple de nceuds
moyens.Et lamelme foucheauec la diftance infinie au tronc pous vae autre troificfmecouple de
neeuds extrémes, le tout pour trois couples de nceuds en inuolution au tronc de Farbre, auquel
éuenement il oft aif¢ de difcernes les deux noends moyens doubles d'auec les deux nceuds dg la
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-eouiple dexirémes, en ce quoidinairemint Pvn des nouds extrémes eftencre’les deus noeuds

moyens doubles, on qu'va des no:uds moyens doubles eft entre les devx navudslextrémes, & ce
cas dinuolution eft éancé d'ordinaire en nommant premierement les deux neeuds de la cou.
ple d'exerémes en cette maniere; ces deux tels poinés font couplez entre eux en inunolution anec
450'!'@913 autrespoiicts , ou ces tmors, ont couple? enre ens , emportent que ces deux poinéts
ajnfi couplez & feparcz ou defvais d'enfemble fone vne couple de nceuds extrémes, d'od fuie
qie ny ayantque qiiatre poincts ¢n ce cas d'inisolution , chacun des deux aieres eft vn neeud
moyen double, & confequemment vndes natuds extrémes eft entre ces deux nacuds moyens
dnglc_s-, oit bien vn des nceuds moyens deubles’eft énrre les deux neeuds extrémes,

_Dauantage les deux ngsuds njoyens doubles fonticy nomimez Naewds correffondans entre enx.,
& les derx neeuds extréivies y fodt anfli nommez Neeuds carréfon‘dam entre eux,

Par ol il eft éuident que les trois gliclconqties des neeuds d'vae femblable innolution eftans
nommez & donnez de pofitioi, diflile quacricliie eft donné de pofition commeil apparroifira
mieux encore enlafuitte. ' :

Et'pattant pour donner 3 entendre ce cas &'introlution, il fitffirade dire, que tels quatre poin&ls
fonteninuolution entre cux, ou que denx tels poincts font couplez en inuolution auec deux tels
augres poinéts, en nommant les correfpondansenfemble par couples,

Ol route [a pluis grande remarque 3 faire eft, que ce cas d'involution en quatre poin&s com-

rend comme !cux elpeces d'vngenre : Péuenement ou quatre poinéts en vne droiéte chacun
diftance finie y donnentirois picces confectines, dont celle d'vnquelconque des bouts eft 3
la'mitoyenne comme la fomme des trois et & celle de faitere Boue,” Et Péuenement ou trois
poincts envne droi@e , chacun i diftance finie, y donnent deux picces confecutives égalés entre
elles, fGauoir eft lors quvn poin@ mypartit'isicerualle droite d'entre deux autres poindks,
auiquel réncontre ou éuenement le poiné depare, & d'autre duquel font les pieces de droice
€gales entre elles eft fouche, & dauantage vnncend extréine couplé & la diftance infinie de la
mefme droi@e en inuofutioh auec les detx poinéts des autres bouts de ces deux pieces égales,
'qui font en ce <as chacun va nacud moyen doubleen Pinuolutich. o .

Partantd ces mots, guatre points eninutlution, oh conceura commede denx efpéces d'vn mefine

B

gﬁn:c, bvn ou l'autre de ces deux éuenemens affauoir I'vn o quatre poin@s en vae droifte
<

hacun3 diftance finie y donnent troispiedes confecutiues , dont 1a uelconque ‘exeréme eft
lamitoyenne comme [a fomme des trois'elt) Pavtre extréuie: L'autre, ol trois poin&sa diftan-
cefinie en vne droicte aucc vn disatriefined diftance infinie, y doninent de mefme trois pieces,
<dont la quelconque extréme eft A la mitoyenhe comme la fomme desittoiseft Tautre extréme;
Cequi eft incomprehenfible & femble impliquer A Tabord, en ‘ce que les trois poindsi die
ftance finie donnent en ce cas deux piece’s égales entre elles, paroitle poin& du milieufe érou-
ue, & fouche, & nceud extréme, coupléd fadiftance infinie. |

. Rartant on obferuera foigneufement qu'vne droite eftant mypartie en va poinét & ‘entendud®
alongée 3 infiny, c'eft vn des éuchiemensde inuolution en quatrepoinéts. . .

. Orence mefine cas, d'vpe inuolution en quatre poin@s H, G, B, F, chacun i diffance finie,
comme Jesdeux correfpondans éntre eux FG, fontchacun va necud mblen double, & {cs autres
deux aoffi correfpondans entre'eux BH, font vae couple detaceuds extrémes au tronc d'vn arbre,
dotit lafouche A, mypartitlebrin GF, | _ - |

Semblablemencles deuxpoin®ts HB, font chacusi'vn neeud moyen double, & les deix
oinlls G F, fontvnecouple de naeuds extvéines d'vh arbie, dont 14 fouche L, mypactit le
§ i‘ﬂ gHo . . . e s o, . ‘ s ’

. Cag'puis que BE, <ft ), f_BﬁG‘,(,c'd;nqté‘ HF, et} HG, c'eft hdire, que le retangle
EB,' FB, eft au re®tangle GB, GB, ¢omme lereCtangle FH, FH, cft dureangle

. St dauantage on confidere fes poin@ts . G¥, comiie vne couple de noeuds extrémes, &
chacun des poinéls G B, comaie yn neeud moyea double. . . .
_Alors cestrois couples de nesids FG, BB, HH, quifonten involution entre eux font éui-
demmenc démeléesentreelles. , 00 | o
 Partantayant dégagéla fouche defaibre 1, d'eiifréles neeuds de chacune de ces trois cou-
ples, clle tombe durdeminent entseles poinéts H, & G. . _

- Deplus ayan,t?ai:que_qqmixic l'e'rc‘_&a'ngle B, FB, eit au rg&angle GB, GB, ou bien
coming le reangle FH, FH, eftaurc&angle G H, GiH, ainfi la branche LF, foitdla
beanche ‘LG, fuinra'de ce quedeflus, qiteles reftangles fone égaux entre cux de chacunedes

ttois couplesdebranches L%, L, LB, L B, LH, LK, &parcant la fouche L, mypartit
lebrin GF, en vh arbre dont LB, LB, LH, LH, font chacune vne couple de branches

moyenhes, & LG, LF, vnecouple debranchesextrémes, & ce quifen enfuit,

Defagon que quand en vne dioicte quatre poinéts, chacun 3 diftance finie, conﬁ.ml;?; t‘im;
inuolutio



) e . b ' » '
inuelution, chacun des poinéts qui mypsreit Je brin drentre chaeun des deux corefpondans de
els ces quatre poinéts'lont des couples

ces quatte poinéscftfouche d'vnarbre, de chacun defzu
de nasuds , lefquelles deux femblables fouchescomme L, & A, d'vaelcinblableinuolucion de

uatre poindts, fontic nommées , Sosches veciprogues entys elles,
Et Laiffan: deformais vne des cottes A nommez quand il y en

quatre poinfts. | | _ o
Decequictt diril fuiedavantage, que BF, et A BA, comme BH, 3 BG, &il'énuers,

alternement, cbanﬁcant, divifant, compofant, & le refte, - , . '
Ainfi les rekanglesfont égauz entse cux des deux extrémes BF, BG, & des deuxmitoyennes

BA, BH, &lenceud extréme B, cft ponr fonehe aux deux couplesdenceuds GF, & AH, oude
branches BF, BG, & BH, BA, partant BE, eftd BG, commelere@angle FA, FH, eftau
retangle GA, G H, i ffauoir enlaraifon mefme que la compofée dessaifons de AF, 3 AG,
&de HF, 3 HG, ceftddire, ) caufe defégalité d'entre les brins FA, GA, eanaifonde HF;

3 HG, c'eft} dite, enraifon moitié delaraitondurectang
&} 'enuers, alternement, changeant, diwifant, compofant,

D'oi fuitdauantageque HG, eftd HB, comme HA,
fg’aut entre cux des deux exeeémes HG, HF, & des deux mitoyennes
mple extréme H, cft powr fouche auxdeux couples denccuds GF, & BA, ou de branches

adeux pour vn mefine de ces

&lerefte. S
cftd HF, ainfi lesre®angles fone

Pattant HF, etta HG,
enraifon mefme que 1a compofée desraifons de FA, & GA, & de FB, & GB, c¢'eft adirei caufo

de I"éoalité d'entreles deux branches AF, A G, comme BF, eftd BG, {rauoir eft en raifon
moitié delataifondureétangle BF, BF, anreitangle BG, BG, & i lenuers, alternement,

changeant , compofant, diuifant, &lerefte, -
eftaureflangle GA, GB,

D'od (sitqu'aufi BF, cftd BG, comme le reflangle FA, FB,
&que HF, et HG, commelereftangle FA, FH, eftau redtangle GA, G H, auecce qui

s'enenfuie. :
Et que lerecangle FA, FH, eftau re@angle G A, GH, comme le reGtangle FA, FB, ef

aureCangle GA, GB, auecce quis'en enfuit: o
Dauantage B H, ¢f3 B A, comme lere@angle HE, HG, cftaureltangledes égalesentre

elles AF, AG, oufonégal lere@tangle AG, AG.
Et HA, eftd HB, commele re&anélc deségales entre elles AF, AG, ou fonégal le re&tane

gle AG, AG, eftaureftangle BF, B - ,
Droli fuit d'abondant que FH, cfti FA, oulfonégale AG, comme BF, elti BA, &cqn(&-

" quemment comme B H, et} BG. .
Ainfi lesreangles fontégaux entrecux desdeux extrémes F H, BA, & des deux mitoyennes

FA, FB, & desextrémes HF, BG, & des mitoyennes FA, F H. =
Deplus GA, eitd BF, comme HA, et} HF, &partantcomme HG, efti HB, ainfiles
reftangles fone égaux entre cux des gxtrémes G A,
extrémes G A, HB, & desmoyennes BF, HG.
Dauantage BF, cfti BH, commedeux fois FA, quieft ¥ G, eftadeuxfois GH, &alter.

nementd 'enuers, changeant, diuifant, compofant, & le refte.
Dauantage FB, eftd FA, comme HB, et 2 HG, Et partant encore comme HF, eft

Ainfi les reGangles font égaux entre cux des exerémes !
& desextrémes FB, HA, & desmitoyennes FA, HF, & HB, eftd HG, comme F B, eft}
FA, moiti€de FG, &2 'enuers, alternement, changeant, compofant, & le refte,

Dauantage lere®angle HB, HB, cftaureitangle HB, HA, comme le reQangle BA,
BH, oufonégalle re&anglc BG, BF, eftauze®angle AB, AH, oudfon égv_ ¢ rectangle
AG, AG, ou AF, AF, c'eftidire,comme HB, efti HA, &cequisendédue, :

Cefti dire, que le re@angle BH, BA, oufonégal lereQangle BG, BF, cft au re&tangle
AH, AB, ouifon égal le re@angle AG, AG, ou AR, AF, comme HB, ¢t} HA, .
¢ des deux raifons de BG, i BA, &de BF, 3 AH, qui

D'otl fuit que laraifon compo
eftlaraifon duse®angle BG, BF, oufonégal BH, BA, aure@anglc AH, AB, ou fonégal

AG, AG, ou AF, AF, cftlamefineraifonquede HB, a HA.
% Maislaraifonde HB, 3 HA, eftaufli lamefme quedure@angle BG, BF, au reQangle
AG, AT, if;auoir la raifon compofée desraifonsde GB, 3 GA, & de FB, AFA.

Donce la raifon compolée desrai
compofée desraifons de GB, 3 GA, & de FB, 3

ﬁ HA, '
Qui voudrapousfuiure plas auant cetee difcution, y teougera bien encore dudiuestifement.
C

3 HA, .
B, HG, &des mitoyen%:: FA, HB,

EA, ifcavoir la mefme que de HB;

le HF, HF, aurc@tangle HG HG,

H B, HA, &lencud-

HF, &desmitoyennes BF, HA, &des .

onsde BG, A BA, &de BF, 3 AH, eftla mefime que Is

Nomtimpe-

3

Soucheszreci~
proques en-
treelles, de
quaire pointls
en insiolution,

Pour fouche.

imple
Htg, HF, & HB, HA, . , - |
comme lere&angle FA, FB, c{taurc&a‘ngle GA, GB, cefti dire,
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: “*Datushta&e puisque H B, efX'HG, comme ¥B, citi FA, & que laraifon eft double qui

eftcompotéedes raifonsde FG, 3 FB, &de FB, i FA, cefta dite la raifon de F G,

i FA. . o - :
Lazifon eftaufli double qui eft compofée desraifonsde FG, 3 ¥B, & de HB, 4 HG,
mefme que de FB, 3 FA, ouquick mefme chofe, 1a raifoneftdouble quieft compofée des

3 B

taifons de FG, 3 HG, &de HB, A F8,
_-Semblablement paisque BH, efti BG, comme FH, eft} FA, & que la raifon eft

mppfé'e desraifonsde FG, 3 Fil, &de FH, 3 FA, ceftd dire la taifon de

La rzifon et auffi double qui eft compofée des raifons de FG, A FH, &de BH, i BG,

. mefime quede FH, 3 FA. Doncaufli laraifoneft doublequi¢ft compofée des raifons de H B,

a HF, &de GF, X GB, Ou quicftla mefme chofe,la raifon et double quieft compofée des
raifong de FG, 3 BG, &de BH, i FH. |
. Eten conuertiffantla plus grande partie de cesproprictez icy declarées, on en conclud que

quatre poinéts font en inuolution,
. Pag exemple, quand en vne droike FH, troispieces comme AB; AC, AH, fontentreelles

¢ontinuellement pro é;;olrticmnellcs,&c qu'vhe quatrie{me piece comme AF, eftégaledlamoyen-

'AC, les quitrepoinéls H, C, B, F, font éuidemment en inuolution,

Quand en vine droicte FH, quatre picces comme BH, 8C, BF, BA, fontdeux Adeux

ﬁropouionnell es,&quelapiece comme AF, eftegale Alapiece comme AG, c'eitd dire que

point comme A, mipartitlapiece comme F G, les quatre points H, G, B, F, font éuidem-

mient en inuolution.

Quand en vne droiéte F H, quatre picces HG, H B, HA, HF, fontdeux A deuxpropor-
tionnelles, & quele point comme A, mipartitlapicce comme FG, les quatre points H, G,
B, B, font éuidemmé¢ne eninuolution,

Et flemblablcs.cojxue:fes du refte qui font euidentes, & qui pourroient au befoin eftre dedui-
tes anlong. '

’ ll.cftfex%blablemem cuident de pluficurs endroits cy-denant quieftants donnez de pofition
trots quelconques de quatre points d'vie quelconque inuolution, le quatrie(me point dela

* mefme inuolution , correfpondant au quelconque de cestrois, eft auflidonné de ‘Poﬁ tion,

Quand en yn tronc droi, trois couples de nceuds extremes DF, CG, BH, font en inuoly-
tion entre eux, que deux autres couples de neeuds, moyens, vnis, doubles , ou fimples, PQ,
X Y, fontvneinuolution de quatre points aucc chacune des deux quelconques couples CG,
& B B; deces trois couples de nceuds extremes. Ces deux mefines nceuds moyens PQ , XY,
fontencore vae inuclution auffi de quatre points auecla troifiéme de ces couples de neends ex -
gremesDF,. =~~~ - - - , : ‘

Car puis que les deux neeuds m?ens PQ., XY, font vae inuolution de quatre poin&s
autc chacune descouples de ncends extremes C G, B H, ayant 'miparty en A, le brin 1'X, ce
poin&t A, cft fouche aux quatre nccuds, moyens PQ, XY, & extremes CG, BH,
Partantlabranche A G, eft A(}a branche AC, commelereltingle GB, G H, ¢t au reftangle
CB, CH, & par 'hypothefeleredtangle GD, GF, eftau retangle CD, CF, comme
lere®angle G B, G H, eftaureangle CB, C i, confequemment la branche AG, eft 3 la
branche A C, comme leretangle GD, GF, eft aureftangle CD, CF, & A, eft fouche 3
chacune des couples de nceuds moyens PQ,, XY, & éxtremes BH, CG, DF, qui partant
font tous eninuolusion ensre eux, ainfi les deux couples de nceuds moyens PQ, XY, font en
inuolution auec la troiiéme couple de nceuds extremes DF. _ )

Mais pour ce Broilitlon etk affez remarquer des proprietez patticulieres de ce cas qui en
fourmille,& fi cette fagon de proceder enGeometrie ne fatisfait,il eft plus aifé de e fuprimexz que
dele paracheuer au net, & luy donnes fa forme complete.

La propofition qui fuit au long auec {2 demonitration eft lamefine que celle du haule defa
page 3. & dontileft digqu'elle eft enoncéeautrement en Prolomée,

uand en vae droi®e H, D, G, comme tronc ) trois poinéts H,D.G, comme nauds pal-
fent trois droiétes comme rameaux déployez HKh, D 4b, G4 K, le quelconque brin D b,
du quelconquede fes rameaux D 4 b, contenu entxe fon ncud D, & le quelconque des deux
autresrameaux H K b, eftifonaccouplélebrin D 4, contenu entre le mefme neud D, &
Yautre teoifiéme des melimes rameaux G 4K, en railon mefine que la compofée des raifous
dentre les deux brins de chacun des autres deux rameaux conuenablement ordonnez, i tga-
woit dela raifon du brincomme B h, au brin comme HK, & de la raifon du brin comme
GK, aubrincomme G 4. : _

Carayant pat le point k, but de Pordonnance d'entre les deux autres beins Hh, Gy,
mené yae dtoilde K f, paralclle aueronc H DG, laquelle donne lepoint £, au ramecau D 4 b,



" -
uis prenant le brin D £, pout mitoyen entrcles deux brins Db, & D 4, & confideré le pifie. Noms imgae
rclifme dentre K £, HG, lebrin D b, eft aubrin D4, en maifon mefme quela compoléedes frx, . ‘
saifons du brin D5, aubrin Df, oudubrin Hb, aubrin HK, & decelledu brin Df, aubrin
D 4, oudubrin GK, aubrin G 4. .
1y aplufieurs chofes semarquer de certe enonciation, quand deus des treis rameaux font
patalels entre cuz, quand au tronc il y a deux neeuds vnisen vn , & ce'qui en dépend.
2 conuetfe de cette propofition bien enoncée, & concluant que trois points {ont en vne
mefine droicte cft auffi vaye, _
Quand 3 vn tronc droit G H, 3 trois diuerfes couples de naeuds BH, DF, CG, difpofez
entre eux cn inwolution paffent trois couples derameaux deployez FK, DK, BK, HK, CK,
GK, tous entre cux d'vne me{me ordonnance au but ¥, ces trois couples de rameauxainfid'vne
mefime ordonnance entre cux font toutes enfemble nommées Ramee dvn arbre, & chacune Ramée.
d'elles doane cn quelconque autre droicte ¢b, menée enleurplan vne des trois couples de
neeuds d'vneinuolution bk, df, cg-
Quand lebut K, delordonnance de cestsois couples de rameaux, ou de cette ramée FK,
DK, BK, HK, CK, GK, eft i diftance infinic, la chofe eft cuidente du feul paralelifime
d’cntre ces (ix rameaux, _
Etquandlebut K, de Pordonnance de ces trois couples de rameaux, c’efta dire deceree
ramée, cft i diftance finie, Premicrement, les neeuds de chacune déges trois couples 65, d £
¢ g, font cuidemment ou meflez, ou demeflez, aux nceuds de chacune des autres couples fui-
pant ?u'an tronc G H, les nceuds d'voecouple font meflez ou deméflez aux nceuds des autres
couples,
Dauantage cetee autre quelconque droiéte ¢b, et auflibien queletronc CG, d'vne dinerle
ordonnance auec chacun des rameaux FK, DK, d'vaequelconquedes cescrois couples de ru-

meaux de cette ramée, , .
Patle poinét comme D, burde I'ordonnance d'entreletronc, C G, & le quelconque des ra.

meaux DK, de cette quelconque couple FK, D K.

Et parle poinctcomme f, butdel'ordonnance d'entre cette quelconque autre droi@e -5,
8 lautre rameau F K, delamelme quelconque couple FK, DK, foit menée 12 droile D,
qui donéxc lespoints 2,3, ¢, §, auxaurresquatrerameaux BK, CK, GK, HK, dela met-
me tamée, '

Maintenant en cétte quelconque autredroitte ¢ b, lereQtangle des deux quelconqaes brins
dg, dc, ettifonrelatif le retangledes brins fg, f¢, en failon melme que la compotée

des raifons dubrin g 4, aubrin g f, & dubrin ¢d, aubrin ¢f,

Etle recangle des brins 4 &, 4h, gemeaudurc&angle dg, de, eftd fen relatif lere@an-
gle £, fb, gemeaudure@angle fg, fc, enraifonmefine que lacompolée desraifons du
brin b4, aubrin b f, &dubrin hd, aubrin b f,

Orlaraifon dubrin gd; aubrin g f, cltlamefmeque la compofée des raifons de K4, i

KD, &de 4D, 4 4f.
dEt la saifon dubsin ed, aubsin ¢f, eftla mefme quelacompoléedestaifonsde Kd, 3 KD,
&de 3D, i 3f. '
C'cﬁ!di:e{que laraifon dure&tangle dg, d¢, anreltangle fg, fe, quiectt l2 raifon
compofée desraifonsde g d, 3 gf. &de ¢4, 1 ¢ f, eft la melme quelacompoféededeux
foislaraifonde Kd, 3 KD, &desdeuxraifonsde 4D, 3 4f, &de 3D, 3 3f. |
Orlasaifonde 4D, 3 4f, eftlamelimequela compoftcdesraifonsde GD, 3 GF, &de

KF, A Kf
Etlz r{ifon de 3D, 3 3 f, eft la mefme que fa compofée desraifonsde CD, 3 CF, &

de KF, 3 Kf, ‘

C'c{‘tidire,{lue laraifon compofée des deux raifonsde 4D, 3 4f, &de 3D, 3 5f, eft Ia
mefine quedacompoféede diux foislarailonde K F, & kf, & des deuxraifonsde G D, & GF,
.&de CD, § CF, c'eft dire, & delaraifon du re@®angle DC, DG, au reangle FC, FC.

C'eft} dire, que laraifon du te&m:;le dg, d¢, alonrelatif lereQangle fg, fe, aflauoir,
la raifon compofée des raifonsde gd, & gf, &de cd, d ¢f, eft la mefmequelacompa-
fée de deux foistaraifonde Kd, a KD, &dcdeuxfoislarailonde KF, X »f, & des deux
raifonsde GD, 3 GF, &de CD, & CF, cettidite, & dela raifon duredtangle DC, DG,

afonrelanif Jerectangle FC, T .
Semblablement laraifon du brin &d, aubrin &f, et lamefme que Ia compolee des raifons

de X4, 3 KD, &de 2D, i 1.
¢ Etlanaifondubrin bd, au bin bf, eft Ja meline que la compolée des raifons de K4, 2

KD, &de §D, 4 ¢ f.
C'elt ; dise, que la raifon du geftangle d b, d 4, au re@angle £&, fh, allavoir la raifon
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" Nomsimpo-" conrpoféedesraifons de bd, ¥ bf, &de bd, & bf, eftlameline quelscompoféede deusx
Jz - foislaraifonde Kd, 3 KD, & des denxraifonsde 2D, 3 2f, &de D, d (f. '
R Or}; :;i?n‘de 2D, & 2 f, eftlameline que la compofée des railonsde BD, 3 BF, &de

) KF, . "
; Etla rai(brrz }e sD, 3 s f, eftlamelinequelacompofée desraifons de H D, d\ HF, &
.de KF, a Kf. . \
C'eft} dire, quelarailon compofée des deuxraifons de éD, 2 2f, &de ¢D,¥. s f, elt
12 mefine quela compofée de deux foisfaraifonde K¥, 3 Kf, & des deuxraifonsde ‘8D, 3
BF, &de HD, 3 HF, ceftidire, & delaraifondurétangle desbrins DB, DH, A {on
refatif le re@angle FB, FH, ‘ N
" Cefti diré, queld raifondusre&angle d b, 4b, i lonrelatif lereangle £6, £ 5, aflavoir
la raifon compolée des raifons de b};, 3bf, &de hd, 2 hf, eft lame(me quels compo-
(e de deux foisla raifonde Kd, 3 KD, & dedeus foislarailonde KF, 4 &f, & des dguz
raifonsde BD, 4 BF, &de HD, 3 HF, ceftddise,& delaraifondureangle DB, DH,
_Afonrelatif lere®angle B, FH. |

Orpar Lhypotheleleredtangle DB, DH, eftif{onrelatif lereftangle ¥B, FH, commele

retancle DC, DG, eftifonrelarif le re@anpgle FC, F G, &akernement, & le refte.

C'éft 2 dire,que leretangle d g, ¢, cftfonrelatif lete@angle fg, fr, & aufli le re-
&angle db, dh, dfonrelatiflere®angle 4, fh, chacun eg railon mefime que la comn-
pofée de deux foislaraifonde Kd, & KD, & dedeuxfois laraifonde KF, 3 kf, &dcia
raifon du re®angle DB, DH, A fon relacif le rectangle FB, F H, oudefonégale, par
hypothefe, la raifon du re@angle DC, DG, afon relatif [e rectangle FC, FG.

Partantlere@angle dg, d¢, cftifon relatif le reftangle fg, f¢, comme le re@angle:
db, dh, gemean durelangle dg, dr, eftdfon relatif le re@angle 5, fh, gemeau
durcétangle fg, fe, &alternement, changeant, divifant, compoling, & lerefte,

Ainfilestroiscouples denceuds df, ¢ g, & b, fonteninuolution.

Etquand cette quelconque autre droifte b, cft parallele au quelconque des fix rameaux
.d'vne raméel'accouplé de ce rameau parallel donne en cecte droicte la fouche de cette inue-
fution pour neeud extréme couplé A la diftance infinic, -

Quand il wya pointicy d'aduis touchant 1 diuerfieé des cas d'vne propofition, la demontira-
tion en conuient gtous les cas, finon il en efticy fair mention pour aduis. ,

En cette propofition, aux cas de quatre poinéts en inuolution, Tmld cetee quelconque
droite ¢b, Igtrouuc paralelle anquelconquede cesrameaux DK, lencudcomme £, my-
pattitlebrin c g, b 4.

Caa ayant fait que cette quelconque ¢ b, ou fa paralelle, qui eft mefine chofe, pafle au

oin& CG. “ ' | ‘
d Dautant queles droites DK, & cg, b b, font paralelles entre elles cg, b4, 2 DK,
comme BH, CG, etd BH, D, & DK, eftd cg, tf. comme F,D, et} F, CG,
Ceeft 3 dire, que ¢ g, b b, efta cg, f, én taifon melme l};lt la compofée des raifons de
3“:’,106' i BH, D, &dec F, D, 1.F, CG, qui a et demonftrée eltre la raifon

ouble. . _

Pareant ¢ g, bh, cltdoudblede o¢, £ .

Laconuerfe eneft éuidemment aufli vraye, que quand Ivn des rameaux FK, mypartitle brin
comme cg, bh, cetre d:w%”: b, eftparalelieauramean DX, couplé du rameau FK, car
puis que les quatre poinds que ces rameaux y donnent font eninuolution, & ‘que le poinct f,

\ _x;_ypqrci: lebtin ¢ gs Fh, lequatriefme pgind 4, quedonnelerameau DK, efta diftance
innie, :

11y a auere demonftration particuliere de cette conuerfe, comme, foit menée la droitte
C, N’: L, paralelle 3 FK, ileftdemonfiré quelcrameay KD, mypartit en N, cette droiéte

thefe lerameau FK, myparticen f, ladroicte cg, bk, & dcaufcddt
droi¢tes CL, FK, leramean FX, mypartiten K, lecofté L, &4, du
triangle L, eg, &/, dontleramean DK, myparcitencoteen K, le melme cofté du melme
cr?ang;e, & patgint ce rameau D K, eft paralcl ay troifielme coté c g, &5, du mefie
triangle, ' ' '
A\% casde duatre fenlspoin@s B, D, G, F, eninuolution en vnedroile ol paflent quatre
rameauxdéployez BK, DK, GK, FK, d'vne ordonnance entre cuxaubut K, les deur ra-
Rameaux €3- meaux comme DK, FK, ou BK, GK, qui paflfent 2 deux poincts correfpondans entre eux
relpondars  DF, ou B G, fonticy nommerz Rameanus corvefpondans entre enx, o :
entrecut. Etquand en ce casdeux rameaux BK, GX, corre{pondans font perpendiculaires entre eux,
ils mypartiffent chacun va des angles d'entee les autzes deus rameaux DK, FK, auffi cosrelpons

dans entte cux,

C, N, L, &parh
pa'rale’lifme 'd’gntrefp

(ar
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Carayanemenéla droidte D, paralellean quelconque des tamenux B X, pcg:‘ndmﬁbi_m%

fon corsefpondant G K, ceteedroiéte Bf, eltaufliperpendiculairesu romeau _
De 5lus,a‘|cauﬁ: deceparalelifme d'entte BK, & Df, lerameas GK, mypareic DF, a
oinét 3. . : o

d Ainfiles deux triangles K3 D, K3 f, ont chacunvn angle droié apoinky, &lescoftez 3K,

3D, &3 K, 3£, qui comprennentces angles égaux K3 D, K3 £, égaux entre eux,

- Partantles deuxtriangles K3 D, K{(% font égaux & (emblables entre euy,

Doncle rameau G K, myparcic vn de |
DX, FK, &leramecau BK, mypartit enidemmentaufli lautredes angles dentre les mefmes

rameaux correfpondans DK, FK, . )

Ect quand vn quelconque deces rameaux GK, myparticvndes angles DK F, d'enese deux
autres de ces rameaux correfpondans entre cux DK, FK, ¢c quelcon?_uc rameau GK, cft
perpendiculaireifoncorrelpondantle rameau BK, lequel mypartit auffi laucee des anglesd’en.

tee les mefmes rameaux correfpondans D K, FK,

Carayant menéladroi&e comme Df, perpendiculaired ce quelconque ramean GX, les
deurtriangles Ky D, K3, £, ontchacun vnangle droict au poinét 3, & encore chacun va angle
¢galaupoin&t K, & deplys va cofté.commun K3, partant ils font femblables & égaux, & le

rameay G'K, mypattit D, aupoiné 3.

Confequemmentleramean BK, cftparalleliladroi®e D f, &partantil eft perpendice--

lairei foncorzefpondantleramean GK. |
uand en va plan, dequatre droiites BK, DK, GK, FK, d'vnemefine ordonnance enerp

dlgan.but K, deyxrcomme DK, GK, lontperpendiculaires entre clles, & mypartiffent cha.
cune yades angles que les autces deux FK, DK, fontentre elles. Ces quatre roictes i doa-
nent éuidemment en quelconque autce droicte BD, G F, menée enleur plan quatre poiacts
B, D,'G, ¥, difpofez entre cux eninuolution. ’

Quandenvn plan ynedroitte FK, mfpmite.o fi vndescoftezGh, d'va triangle BG4,
& quau poin®t K, qu'clledonneapqueclconque Bh, desaucres deux coftez, de co griangle
pallevneautredroitte XD, paralelle au coRémyparty G b, lesquattepoin@scomme B, D,
G, E, quecette conftrution donne au troifieline cofté BG, du mefne triangle, fone entre
rquand i‘iﬁwi B, foultenu du colté Gh, pafl droicte B

tquand i kangle B, fouftenu du colté mypast » pafle vae autre drgicte 403~
lclleglcoﬁé m;g%ny Gh, les quatre poinéts fy, fy K, p, que donnent en Cﬂt’c’dr’:irﬂc
FK, lestroiscoftez BG, Gh, Bb, decetriangle BGH, & ladroiGemende Bp, fontentse

<ux eninuolution.

Cequielt éuident en menant encore la droicte comme KG, car en la droicte mypattic

G, lestrois poinés G, f. b, &ladiRanceinfiniefontquatre pointts en inuolution og
aﬂ{;ntg:mre ramel:m: d'vne m{fme ordénnance au‘but K, &partaatilsdonnentonla deoiQe

‘G, quatre poinéts B, D, G, F, en iml\oi:aeion. \
¢

Et enmenantladroicte B f, femblab
faie G, £, b, &!a diftauceinfinic tonteninuolution, aufquels paffent quatrerameaux d'vrie

ordonnanceaubut B, quipartantdonnenten la draicte EK, quatre pon@ts F, f, K, 3

eninuolution, .
Quand eavnplanvaedroike FG B, double vn des.coftez b f, d'wn esiangle 4 £K, &

quaupoin® B, quelle donnecauquelconque 4K, des autzesdeux coftez dumefine trigacle
paflevnc droite Bp, paralelleausofté doublé b £, cetre conftruition donne au troifiefme
softé Kf, decetriangle % FK, quatre poinds F, f, K, p, eninuolution. '

Commwe i} et éuidentayant mené la droicte Bf, .
Erquanddlangle K, fouftenuducofié doublé 4 f, pafle vne droie KD, zanlpug an

eoﬁé?!oublé -hf, cette canftruction donac enla droite doublante F, B, quatrepéiadls F, G,

B, B, eninvolution commeileft éuidentayant menéela droicte X G. ‘
Cette matiere foifonne en femblables moyens pour conclure qu'en vne droi@e quatre poinéts

ou bica trois couplos de neuds fonteninuolution, mais cecy peut fuffice A en ouurir la miniese
auec ce qui fuit,

‘Quand vaie §roiCe ayant vn poinét immobile fe meus pag le bord, autrementla citconfezence ,

d'va cercle. _ _ o
Lepoin@® immobile de certe droicte eft oubien au flan , oubienhors du Elm dececercle,

X Q?im?d le poinét immabile de cette droicte elt auplan de ce cescle , ily et 3 ditaunce qu finie
ou infinie, | |

Et en chacune de ces denx efpeces depofition de ce J:oiné‘t immebile au plan de ce cercle,
eoufiours cette droicte en (¢ mouuant demeute au plan de ce cercle,& aux diuerfes places qu'clle
y prend en fe mouuant, elle y donne vne ordonnance de droites qui sencontsentle cgclc,& dons

le butcftd diftance ou finie, ouinfinie,

s angles DKF, d'entre les rameauz cotcefpondans -

entenladroi®e Gk, lestroispain@s A diftance ‘
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" Quandle poinét immobile de cette droicte eft hors du plan de ce cescle, il yefts diftance ou
finie ouinfinie, & enchacune de cesdenx efpeces de pofition de ce poinét immobile hors du
plande ce cercle,cette droicte en fe mouuant demeure toufiours hors du plan de ce cercle,&enfa
reuolution elle enuironne , enferme, ou defcrit va maflifautrement {olide,icy nommé Rouleasn,
comme d'vn nom de fusgenre qui contient deux fousgentes, -

Lepoinétitnmobile de cette droite eft nommé Sommez de ce rouleau,

I.e'c;-.rcle parlebord duquel cette droicte (¢ meut, eft icy nommé Bafe ou Affierre platte de
‘ce roulean,

- L'efpace que cette droicte parcourten {e mouuant, eft icy nommé Enwelope, autrement Surface
de cerouleau, .

" Qﬁzgnd lepoinét immobile de cette droiéte eff i diftance infiniec hors du plan du cercle au
bord duquel elle {e ment, le ronleau queelle deferit eft d’vne grofleur égale entousles endroies

‘defalonguenr i quclcon?ue diftance finie, & eft icy nommé Colomne,autrement Cylindre,dont il
cft éuident qu'ily a des elpeces. .

" Quandle poinct immobile de cette droi¢te eft A diftance finie hots du plan du cercle au bord

‘duquel elle {e meut, lerouleau qu'elle deferit en fa reuclution eft reftrainét 3 fon poinét immo-
bile auguel iln'ade groffeur quvn feul goin& depare & d'autre, duquel il vas'élargiffant 3 l'infi-
ny par deux cornets op;l;oﬁ'.z entre cuxa ce poinét immobile, & et icy pourcelanommé Corner,
autrement Core, done il eft énident qu'il y a des efpeces.

Ainfi la colomne ou cylindre, & le cotnet ou cone font deux fousgenres d'vn !'urgcnre icy
‘nommé roulean,dontil cft ity traitté principalementen genesal,& ot 'on conceura qu'vne feule
g;r:ie de ce cornet ou cone contenut de fvn des coftez de fon fommet , & qui pafle atlleurs pour

 cone entier, n'eft confideré ny ne paffe icy que pour vne moitié de cornet ou de cone ,& non
pas pour vn cone entier. S o

Et partant } ce mot Cornet ou Cone, on conceura les deux parties enfemble & 3 lafoisde cone
oppofées entre ellesd leur fommet, le cone auttementn'eftant pasentier. .

Quand vn plan autre que celuy du cercle, affiette ou bafe de rouleau rencontre ce rouleau,
pour cela ce plancfticy nommé Plan de conpe durouleau, -

Vn tel plan de coupe, rencontre va femblable rouleau, oubien au fommet, ou bien hors du
fommet, & enchaquecndroit c’eft'en I'vae de ces deux fagons, ou que Ja droicte qui deferic le
rouleau ne fe trouue en fe mouuantiamais paralelle 3 ce plan de coupe, ou quelle s'y troune
quelquefois paralelle, -~ . |
.- Quand vn {femblable plan de coupe rencontre va rouleand fon fommet, en fagon que 1a droi-
@e quidefcrit ce rouleau ne (e trouue en fe mouuant iamais paralelled ce plan decoupe,

: 8ile fommet du rouleau fesrouued diftanceinfinic, I'éucnement en eft inimaginable, & I'en-
tendement eft incapable de comprendre, comment les euencmens que le raifonnement h‘ly en
fait conclure peuuent eftre, _ .,

Silefommet de ce rouleau fe trouue 3 diftance finie , il eft éuident quecette droidte ne donne
‘qu'vnfeul point en ce plan de coupe. - R
' Quand vn plan de coupe rencontre varouleauen fon fommet, de fagon que 1a droitte qui
defcric ce roulean fe trouuc en {e mounuant quelquefois paralelle 3 ce plan de coupe.

Sile fommet de ce rouleau fe trovue d diltance infinie, la droicte qui deferit ce rouleau de-
‘seure en fe mouuant toufiouss paralelle & ce plan de conpe.

Si le fommet durouleau fe crouued diftance finie, 1a droicte qui defesit ce rouleau ne de-
micure pas en fe mouuant toufiours paralelle 3 ce plan de cmy:e. -

Et en chacune de ces deux efpecesde pofition cfu fommet de cerouleau , la droicte quile def-
crit fe troune en fe mounant , o bien vnefeule fois, ou bien deux diverfes fois en ce plan de
coupe. -

e and elle ne s’y'eroune qu'vne fois elle donne vne ligne dreite en ce plan de coupe qui lors

3& j;an& au rouleau de fon long, ou comme on dit autrement, touche le rouleay en yne
roitte. ,

- Quand elle 5’y troune deux diverfes fois, clledonne deux lignes droiftes en ce plande coupe

quifend alors ce rouleaun de fon long par le fommet.

Quand vafemblable plan de coupe rencontre va rouleau ailleurs qu’en fon fommet, en fa-
¢on que la droitte qui defcric ce rouleaun ne fe trouue en fe mouuant iamais paralelle & ce
plan de coupe. L

- §i cette rencontee eft i diftance infinie 'euenement en eftinimaginable & 'entendement trop
foible pour comprendre comment peut eftre ce que le raifonnement luy en fait conclure,

 8i ceteerencontre eftd diftance finie, la droi@e qui deferit ce rouleau trace en ce plan d2
coupe en fe mouuant vne ligne courbe laquellc a diftauce finie rentre & repaflc en foy

mcime, & doneil y ades efpeces,
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'Quand vn femblable plan de coupe rencontre yn rouleau ailleurs qu'en fonfommet enfagon
que ladroicte qui defcrit cerouleau fe trouuc quelquefois paralelle 3 ce plan de coupe, I'éucne-
ment de cette efpece eft dutoutinimaginable pour le regard de Pefpece de rouleau nommeée
cylindre, & encore pourl'efpece nommée cone quand la rencontre eit 3 diftance infinie,
E¢quand vnfemblable plan de coupe rencontre vn cone ailleurs qu'an fommee, enfacon que
a dreicte qui delcrit ce cone {e trouue quelquefois paralelle 3 ce plan de coupe, elle fi trouue ou
vae (eule fois, ou bien deux diuerles fois paralelle. |
Quand elle fi trouue vne feule fois paralelie elle y trace vne ligne courbe
infinierentre & repalle en foy mefine, & dontiln’ya qu'vne efpece,
Quand elle fi trouue deux diuct(es fois paralelle elle y trace vae ligne courbe, laquelle 3 di-
ftance infinie fe m partit en deux égales & femblables moitiez, opppl’ées entre elles dos 4 dos,
defquelles vae fenle n'eft confiderée & ne paffeicy que pour vne moitié de 'euenement de cette
pofition de plan de coupe au regard du roulean qu'il rencontre, & dontil y adesefpeces.
Voilacomme!la rencontre d'vn tel plan de coupe & d'vnzouleau, fans confiderer fon affiette,
fe faic ou bien en vn feul poin@® oubicnenvne feule droicte, ou bien en deux droi@es, enva
melme plan, ou bien en vne ligre couzbe,
Etlailfant 3 partles efpeces des rencontres qui e font en vn poin& & en vne feule droicte,pour
difcourir feulement des autres cfpeces, Iefpace que ce planen ces autres efpeces de rencontre

occupe du maflif du rouleau, efticy nommé Conpe du rouleau.
L es lignes droictes ou courbes, que 1a droicte qui deferit le rouleau trace en fe mouuant au

plande coupe, fonticy nomimées Bord de la coupe durouleau.
uand le bord d'vne coupe de rouleau fetroune eftre deux droilles, le bue de leur ordonnane

ce efta ditance oufinie, ou tnfinie,

Quand le bord d'vne coupe de rouleau {e troune eftre vae ligne courbe, Jaquelle 3 diftance
finie rentre & repaffe en foy mefme, 1a figure en eft nominée ou Cercle, ou Ouale,, autrement
Elipfe, enfrancez, deffaillement, '

Quand le bord d'vne coupe de rouleau e trouud efire vne ligns cousbe, laquelle & diftance
inﬁnie reatre & repafle en foy mefme, 12 figure en eft nommée Parabole , en francez, éga-
ation,
Quand lebord d'vne coupe de roulcan fc troune eftre vae ligne courbe, laquelle 3 diftance
infinie (e mypartiten deux moitiez oppofez dos & dos, 1a figure en eftnommée Hyperbole, en

francez,outrepaffement ou excedement.

laqueile 3 diftance

lan d'vne droicte auee
eul, auquel cas elle tou-

~ Quand en'va plan vne droicte rencontre vne quelconque figure, ::?ette rencontre eft confide«

réc feulementd 'égard dubord de cetee figure,, & la rencontre en v
le bord d'vnefigure fe fait en deux poin&s qui parfois font vnisen v

che cette figure, ‘
Quand en vnplan vac figure NB, N C, eft rencontrée de plufieurs dioidtes ¥ C B, FIK,

FXY, d'vne mefme ordonnance entre elles, & qwvne mefine droite NG HO, donneen
chacune de ces droi@es d’vne mefme ordonnance entte clles vn poin&t G, H, O, couplé au
but F, .decleurordonnance en inuolution auec les deux poinétscomme X Y, 1K, CB, qu'y
donne lebord de lafigure NB, N C, vnetelle droite NGH, eft pour ccla nommée icy
Trauerfale, des droi&%cs del'ordonnanceaubue F, i légard de ceree figure NB, NC, &
les droictes de cette ordonnance aubue F, font pourcelanommées Ordonnées de la trauerfile
N, G, H, al'égardde la mefine figure NB, N C. _

Eten chacune de ces ordonnéesfont enfemble confiderdes lesdeux pieces oufegmens,com-

taie OC, OB, quifont contenus entre latrauerfale & chacun des rencontres de cetee droicte,

aueclebord de la figure. Etles deux pieces ou fcfmens comme FC, FB, quifontcontenuts

entre le but F, deleur erdonnance, & chacun

de lafigure.
De fagon quequanden vn planles droi¢tes FB, FK, FY, d'vneordotnance anbut F, ren-

contrent vngﬁgure N B, NG, il ya quatre efpeces de plus grande & de plus petice 3 confiderer

* aux droi@tes de la mefme ordonnance au but F.
Laplusgrande&la plus petite d'elles qui eft contenu¥ entre leur but commun F, & leur

rencontreauecle bm-c!P delafigurede l'efpece du rencontre B. -
La plus grande & la plus petite d’elles contenu®s entre leur but commun F, & leurrencon.

tre auec lebord de la figure de I'efpece durencontze C.
Etcelle d’elles dont la piece oufegment comme CB, qui eft contenu dans lafigare, eft la

lus grande ou la plus petite. ) :
5 Oubien celle delles dontla fomme oula difference des deux pieces comme FC, FB, &

comme OB, OC, contenués entre leur but commun F, & leus traucr‘ihle ON, &chacun de ks
sencontres aucc lebord delafigure, cftla plus grande oulaplus petite,
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Pagtant 3 ces mors Traner[ale, Ordonnies, on conceura que les deoidtes done il eft entendy

. patler, fontainfi nommées & I'égard d'vae coupe de rouleau qui eft au mefme plan que ces

droiftes. - .
Vi femblable £uenement de trauerfle & d'ordonnées eft frequent aux plates coupes du

H

rouleau guelconque, | U
Etle bord de lafiguse auecle bur des ordonnées & leur trauerfale donnent en chacune des

ordonnées topfionrsquatre poinéts en inuolution, dontlesdeux qu'y donne le bord de la fi-

gusefontles corrc‘("gondans entre eux, & celuy du bucdel'ordonnance, auec celuy qui donne fa
t correfpondans entre eux. |

Ou bien en chacune des ordonnées le but delenr ordonnance eft couplé au poiné qu'y donne

leur trauerfale ea inuvolution auec les deux poin@s qu'y donne le bord de 1a figure , & au

sebourss.,
Ou bien en chacune des ordepnées les deux pwinits qu'y donne le bord de la figure fone

couplez eninuolution auec ces deux autres poinéts, le but de leur ordonnance & celuy qu'y

donne leur traverfale. _ , -
Or comme en vneinuolution de quatre poin@ts quelqlicsfois les deux de la coupte des exerés

mes {ont éloignezI'va del'autee, en fagonquel'meftvnyala fouche, & l'autre eft i diftance
infinie,

Par contre, auffi les mefmes deux naeuds ou poindts de fa couple d'exerémes font quelques
foisapprochez inlques eftre vais enfemble 3 vn melme des autres deux neeuds moyens & cor-

' refpondans entreeux, auquel cas les quatre poin&s de linuolntion fe trouuent reduits 3 deux

{euls pointts, 4 'vn defquels on en conceura trois-vnis en vn,
Il y abeaucoup i dire au {ujec des quatre poinéts en inuolution d’vne ordonnance de droites

auec leur trauerfale & le bord dela figure, mais en ce Brotiillon il fuffira de dire quelque chofe
des efpeces d'éuenemens plus generaux qui peuuent en faire voiraifement le particulier,

Au plan d'vne coupe de rouleau quelconque le but d'vnc ordonnance de droi&es, autrement
d'vn corps d'ordonnées, eft oubien aubord, oubicn hors dubord delafigure, & en chacine
de ces deux pofitions il eft oubien 3 diftance finie, ou bien 3 diftance infinie,

Au plan d'vne coupe de rouleau quelconque la tranerfale d'vne ordonnance de droiétes, au-
trement d'va corps d'ordonnées, ou bienrencontre, ou bien ne rencontre pas ie bord de la
ﬁgﬁure & en chacune de ces deux pofitions, efle ¢ft ou bicn d diftance finie, ou bien 3 diftance
ininic,
and le but d'vn corps d'ordonnées et aubord de la figure A diftance ou finie oy infinie,

* . larraverfale de Pordonnance eft du corps mefime des ordonnées, & pafleau but de l'ordonnan-

- contre pasle bord de la figure, toutes les ordonnées le rencontrent.
| Q%and latrauerfale d'vn corps d'ordonnées i diftance ou finie , ou infinie rencontre le bord
del |

ce auquel elle touche d lafigure. .
Quand le but des ordonnéescft hors dubord delafigure & diftance ou finie, ou infinie, &

ue toutes les ordonnées rencontrent le bord dela figure , 1a erauverfale ne le rencontre pas, &
2 toutes les ordounées ne.rencontrent pas le bord de lafigure, la traverfale le sencontere.
Dauantage les deux pieces de chacunedes ordonnées contenuts entre leur bue, & chacun des
deux poinéts qu'y donne le bord de la figure font ou bicn égales oubieninégales entre clles,
Quand clles font égales entre elles aulli les deux pieces de chacune des mefmes ordonnées
contenuts entre leus trauerfale, & chacun des deux poinéts qu'y donne le bord de la figure fone

égales entre efles, & au contraire.

Et par contre,quand Ia trauerfale d'vn corps d'ordonnées i diftance ou finie, ouinfinie;ne ren-

afiguse, elle le rencontre o bien en vyn ou bien en deux poinéts.
uand ellc lerencontre en va poind, ce meline poinét eft lebut des ordonnées,
Quand elle le zencontre en deux poinéts, toutes les ordonnées ne lerencontrent pas.
Dauantage les deux pieces de chacunc des ordonnées. contenus entre leur trauerfale, &
c:hacunleI de leusrs deuz reacontres auec le bord dela figure (ont oubicnégales ou bien inégales
catre elles, . , S
Quand elles fontégales entre elles, aulli les deux pieces de chacune des me(incs ordonnées
contenut’s enere leur craussfale, & chacun desdeux poinéts quly donne.le bord dela figute font
égalesentreelles, & au contraire, R
Quandenvn pland quatre poin@s B, C, D, E, comme bornes cougégs trois fois entre
elles, paffenttrois couples de droi¢tes bornales BCN, EDN, BRF, DCF, BDR, ECR,
chacune de ces trois couples de droictes bornales & le bord courbe d'vac quelcongue coupe de
rouleau, quipaflcices quatre poinis B, C, D, E, donnsen quelconque autre droicte
de leur plan ainfi qu'en varrone I, G, K, vnedes couples de nceuds d'vne involution 1K,

PQ, GH, & LM, &filesdeoxbornales drgidtesd'vne des couples BCN, EDN, font
paralellcs
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paralellesentreelles , lesreangles de leurs couples relatives de brin déployez au tronéfons cimse

carre eux comme Jeuss gemeaux les reangles des brins pliezau tronc& de mefne ozdre fonf"‘%, :

entre eux. ' 5 L
uclconquedebrins pliezautronc QY, QX eftifon relatif le ‘\“

Carlere®tangle dela couple ‘g ' ‘ - R
retangle PI, PK, en rifon mefme quecla compoféedes raifonsde 1 Q, 3 IP, &de \”

KQ, 3 KP.
Or’1Q, eftd IP, ennifon mefme quelacompofée des raifonsde CQ, 3 CF, & de

BF, 2 BIN :
Et KQ, eftd K P, ensaifon mefimeque lacompofée desraifons de DQ,, i DF, &de

EF, 3 EP,
- Doncle re@angle QI, QK, eftifon relatif leretangle PI, P K, ca raifon mefineque

la compofée des quatre raifonsde CQ_, 4 CF, &de BF, A BP, &de DQ, 2 DF, &de

EF, 3 ED,
Semblablementlere®anple Q G H, eftaure@anpgle PG, PH, enrifon mefmeque
e L Oh ke HQ, 3 AP, :

lacompofée desraifons de G Q,
Or GQ, efti GP, enraifoi melmequela compotéedeszaifonsde DQ, 4 DF, &de

BF, i BP,
Et H Q. eftd HP, enraifon mefme que fa compofée des raifonsde CQ, & CF, & de

EF, a3 Ep. ;
Doncle re@angle Q G, QH, eftaureftangle PG, P H, enrifon mefmequelacom-

yofécdcsquatrcraifons de DQ, 3 DF, &de BF, 3 BP, &de CcQ, a2 CF, &de EF,
a EP, quifontles quatre mefmeSraifons donteft compofée!la raifon du ré@angle. QI, QK,

aureCtangle PI, PK,
PartantlereCangle desbrins QI, QK, eftd fonrelatifie r:&anfle . PI, PK, commele
atiflerectangle P1, PH,

retangle QG, QH, gemeaudurédangle QI, QXK, eftifonre

gemeau du setangle PI, PK.
artantles trois couples denceuds IK, P Q, GH, fonteninuolution entreelles, -

Er

Og'l'on void que c’eft vne mefine propricté de trois couples de rameaux déployez au tronc
d'vn arbre quand ils font tousd'vne mefme ordonnance entre eux, & quand ils font difpofez
comme icy aux quatre poinéts B, C, D, E, de facon que le but de 'ordonnance de trois
couples de rameaux eft comme fi ces quatrcpoin&s B, C, D, E, s'vniffoient 3 va feul poiné,

Que files deuzbornales d'vne couple BCN, EDN, fontparalelles entre elles le rectangle
des brins déplorez (C, 1B, eftdion relatif lereQangle KD, KE, comme le re@angle de fa

couple des quelconques brins pliczau trone 1 QQ, I'P, gemeau du reQangle 1B, IC, et }

fon relatif le re€tanigle de brins plicz autronc K Q, KP, gemecaudure@angle KD, KE, ce

qui eft éuident du paralelifime de ces rameaux ou bornales entseelles BC, DE,

Ce qui monftre que quand en vn plan il y a cinq quelconques droictes BE, DC, PK, BC,
& DE, doatlesdeuxquelconques BC, DE, foncparalelles entre clles eftantla quelconque
desaueres trois KP, confiderée commetronc , & chacune desautres comme rameaux déployez
acetronc, dontlesdeuxparalelles BC, DE, foient vne couple, &les aueresdeux BE DE,
foient vne autre couple,les rectangles des couples de brins’l C, 1 B, & KD, KE, desdeuxra.
menx d'vie couple, font éuidemmententre eux commeleur gemeaux pris d'vnmefme ordre,
ks rectanglesde 1Q, 1P, & KQ, KP, des brinsde I'autrede ces couples derameaux fone

entre eux.
Ceftadire, quanflile retangle €1, CB, clténidemmentau re®angle DK, DE, com-

melere&tangle CQ, CF, cftaure&angle D Q, DF.
Etquiauflilerectangle BI, BC, eftéuidemment aure&angle EK, ED, commele re&an-

gle BF, BP, eftaureltangle EF, EP. » |

. Quandlebord courbe d'vne quelconque coupe derouleau paffe ices quatre poinéts B, C,D, K,
ccuxqui voudront chercher vne demonftration en mefmes paroles pour toutes les efpeces de
coupes lepeuuent faire; cependanten voicy la demonftration en deux reprifes, premicrement
uand c'eft le bord d'vn cercle qui y pafle, & en fuitte de quelconque de ces autres efpeces de

coupe derouleau.
Quand donc ces quatre bornes B,C,D, E, fontaubord d'vn cercle qui rencontre en L M,

setté fepric{ine quelconque droite G P H, .

9 Encecas prenantle reétangle comme FC, FD, pour mitoyenentre les reGangles Q C,
QD, & PB,"PE, c'eftddire, entre leurs égauxlesreCangles QL, QM, & PL, PM, ilent .
éuident quelcfiﬁang!e QL, QM, oufon égal le rectangle QC, QD, eft au rectangle
PL, PM, ouifdnégallereQtangle PB, PE, enraifonmrefine que la corpofée des raifops du
retangle Q C, QXY auredtangle FC, FD, oufon égal lerectangle FB, FE, & duzeQane
gle ¥C, FD, oufon angle FB, FE, auzeétangle P B, P E, £
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- Nomsimpes. - Orleredtangle .QC, Q.D, doaldureQangle QL, 9 . o
ezt QM, eft aureétangle F C, FD, égaldare@angle ¥ B, } CQ,3 CF, &de DQ, 3 DP
» ,,—f% %,'cn raifon ébmgofée des‘rai(ongs de 8 ; O\ Uio
B . EtlereGangle FB, FE, égaldureélangle FC, ED.5 . -
L eftaurettangle PB, PE, égal du re&angfe PL, P M,} BF, A BP, &de EF, 3 ED,
¢én raifon compofée des faifons de o | S
" Donclerc@angle QL, QM, égalduretangle QC, QD, eftaareltangle PL, P M,
AgaldureGangle PB, P E, ‘cnralfon mefine que lacompafée des quatre saifonsde C Q, 4
CF,de D@, 3 DF, dec BF, & BP, &de EF, 3 EP, quifontles quatre mefines raifons
. donteft compofée chacune desraifons, & dure®angle QI, QK, au retangle PI, PK, &
dure@tangle QG, QH, aa retangle PG, P H. o ‘ SR
Etquandles quatrebornes B, C, D, E, fontau bord courbe d'vne quelconqueautre e‘l}ece de
coupe'de rouleau,, fans faire icy tant de figures pour vn fimple Brotiillon de projet, fil'on fe
“veut donner le diuertiffement d’en faire ailleurs , on verra ‘que Ie roulean duquel cecee figure
eft coupecftant reftably fur elle, & enfutzee fur fon afficttc ou bafe le quelconque cercle BCDE,
Les quatre droiétes menées par le fommet delce rouleau &parTes quatrebornes qui font au
bord de cerre quelconque coupe , flent parla futface du roileau, &donnent au bord du cercle
fabale auffi quacre bornes B, C, D, E, ' ' o
Etqueles plansdu fommet de cc rouleau & de chacune des droiétes bornales des trois cou-
ples mendes par les quatre bornes de cette quelconque coupe, donnenc au plan du cercle bafe de
‘ce rouleau, par ces bornes B, C, D, E, trois couplesaufii de bornales BC,ED, BE, CD,
BD, CE. ' o S '

Etquele plandu fommet de cerouleau & de cette feptielme quelconque droicte menée au
plan ge cetee coupe , donne au plan.du cercle bafe de ce rouleau, de mefme vie fepticfmie quel-
‘conque droite K, G,H, quirencontre endeuxpoincts LM, le bord du cercle B,C, D, E,
bafe ou affiette de ce rouleau, &laquelle droi&te K, G, H, rencontre aufliaux poinéts comme
p GH, 1K, chacune des bornales des trois couples du plan de me{mecercle.

- Etqueles drofctes menées du fommet de ce rouleau par lespoincté LM, dubord de ce cer-
cleabafe, paflent enlafeptiefme quelconquedroicte duplan de cette coupe quelcondue aux’
mefines poin@squ’y donaele bord cecette coupe quelconque. |

Etque lesdroittes menées du fommet du rouleau pax les poinéts de chacune des couples de
ncuds QP, GH, IK, de la fepticfine droicte G H, du plan du cercle bafe de ce roulcau
paffentanx poin&ts que donnent enlafeptielme droicte du plande cette coupe les trois couples
de bornales ainfi menées en ce me(meplan, ‘

Oril eft demonttré que ces couples denaxuds LM, Q2, GH, IK, duplan du cercle font

en inuolution entre eux. : . : :
" Etlaramée de cérarbre entrois ou quatre couples de rameaux , tous d'vne mefme ordonnan-

ce, dont Ie but eft le fommet de ce rouleau, donne en cette feptiefme droice du plan de cette
coupe autant de couples de nacuds auffi d'vne inuolution. Etpartant : S
~ Cette demonftration bien entendut s'applique en nombre d’occafions & fait voirlafemblable
generation de chacune des droites & de poincts remarquables en chaque efpece-de coupe de
rouleau , & rarement vne quelconque droicte au pland'vne quelconque coupe de rouleau peus
anoirvne Fro rieé confiderable 3 Pégard de cette coupe,quau plan d’vacautre coupe de ce rou-
Jeau la pofitid & les proprictez d'vne droike correfpondante 3 celle-1a ne foit aufli donnée pa s
vne femblable conftraétion deramée d’vne ordonnance dont le bue foit aufommet du rouleau,
. Mais auanc que paffer outre aux propofitionsgenerales des quelconques coupes du roulean,
ﬁoﬂiblel il ne fera pas mal propos de donnes encor vne des propofitions particulieres du plan
.ducercle. |
Q’g:nd enladiametrale Ay, d'vncercle L M EC, deux quelconques poinéts A, 1, font
couplez entre eux en inuolution auec les deur poinéts EC, quy donne le bord du cercle que
deuxdroictes L1S, LAM, ordonnéesd vnquelconque poinct L, aubordde ce cercle, pafient
dcesdeuxpoindts A, & I. - - - ,
. ) chacundes poin®ts E, C, &aucentre du cercle 7, pafle vne couple de droiétes CP,
“CN, ER, EO,7B, 7D, coniuguées,& par lanaturedu cercle icy perpendiculaires aux
‘deuxdroites LA, LI, aufquelles clles donnentlespoinéts R, O, P, N. t '
Lapicce dela quelconque de ces deux droictes LA, L I, contenugentre ces deux poinits
qu'y donnent les coniuguées venans despoinéts E, & C, eft égale 3 Ia piece de lautre des
. mefmes droictes LA, LI, quicftcontenul catrelespoinésqu'y donne le bord du cercle,
- Ceftddirequelapicce NO, deladroi@te L1, eft égaledlapiece LM, dela droicte LA,
& quelapiece PR, deladroiéte LA, eftégalcdlapiece LS, dela droicte LI, ‘
Lt dauantage, le rectangle de chacune des couples de ces coniuguées venans des poinéts E,
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& C, furchacunedecesdroiftes LA, L1, eftégal au reftangle desdeus picces de ecile des 1imspe
deoy L A, L1, alaquelle elles font coninguées cgohtcnu't's enge P'vndes Poi:n&‘,qu donnele }f? ';"'"
bord du cercle, & chacun des poinéts qu'y donnent ces deux coniuguées, S, g
Ceeltd dircqueleseltangle PC, RE, eftégalaure@angle LP, LR, & quelere@anple
NC, OE, cftégalaurettangle LN, LO. | | D L
Carcomme 7 B, mypartit E C, en 7, demelme3 caufe du paralelitme d'entre CP, 7B,
ER, ellemypartit RP, en B, maisdelanaturedu cercle elle mypareit auf LM, en B, par.
eantles deuxpieces LP, M R, fontégales entreelles, o S :
Semblablement & par mefines raifons, comme 7D, mypattit EC, en 9, de mefme elle
mypartic NO, en D, maisellemypartitaufli LS, en D, partantlesdeuxpieces NL,OS,
font égales entre elles. _ , : S |
Dauantage ayant menéla droitte LE, qui donne H, en P C, &la droi@e LC, les deux
EL,& CL, fgnt perpendiculaires entre elles veule demycercle E CL, .
- Evpuis quelesquatre poin@ts C, 1, E, A, fonteninuolution ces perpendiculaires CI,
EL, mypartiffentchacune yn des angles queles deuxdsoistes LA, L1, fontentreelles, . - .
Ainfi les triangles reangles CLP, CLN, (ont femblables , &3 caufe deleur cofte com.

mun ‘C L, ilsfont égaux entre eux, o ; .
Et(emblablementles triangles re@tangles LER, LEO, fontfemblables, & 3 caufe de

leurcofte commun EL, ilsfone egauxentreeux,
- Ainfilesdroites LR, LO, fontégalesentreclles, & lesdroictes LP s, LN, &gales en-

tre elles, _ 1 o
- Mais les droiftes LN, SO, font égales entre elles, done les droictes L P, § O, MR,
font égalesentreclles, confequemmentles droiftes NO, LM, font égales entreelles, & les
droictes PR, LS, égalesentrcelles. _ : | ,
- Etmenantladroite M1, iufquesaubordducezcle X, ileft éuident queles deux piecesIl,
1X, fontégales entre elles & lesdeux picces I M, 18, égales entre clles. S

Aiffi les deux pieces 1L, 1M, fontégalesauxdeuxpicces 1X, IS, ou autrement LS,
di&'erzncc oufomme desdeox pieces XL, IM, eftégale 3 R P, c'eftidire que R P, eftégale
dlafomme, oud ladifference des deux 1L, I M, S

Maintenantpuis que EL, eft perpendiculaired LC, letriangle CLH, eft reQangle, &3
fon angle droi¢t au poinét L, paffeladroitte AP, perpendiculairel fon cofé CH, bafe de
Iangledroi& C Ltg, ainfile triangle retangle LPH, eft femblable 3 chacun des triangles
auflisettangles CLH, & CPH, .

Et 3 caufe du paralelifme d'entre lesdroictes CPH, & ERQ, le'mefme triangle LPH, eft
encorefemblable 3 chacun des deux triangles auffireétangles LRE, & LOE,

Partant les triangles retangles CPL, LRE, CLN, & LOE, font femblables entre
eux, confequemment PC, eftd RL, comme PL, et RE, &le reftangle des deux
extrémes PC, RE, quifont lesdeusx coniuguées pezpendiculaires venans des poinlts C, &E,
furladroite LA, cftégal aure@®angledesmoyennes LR, LP, qui font les deux piecesde
lamefme droite LA, contenuds entre I'vades Ioin&s L, qu'ydonnclebordducercle, &
chacundes poinéts R, & P, qu'y donnentces deux coniuguéesperpendiculaires ER, CP,
Et en menant les droictes MC, ME, par mefme raifonnement, on demonftrera que les

. triangles ERM, MPC, fontfemblables,& alongeant lesdroi®es CM, ER, ondemon-
ftrera femblablement que les seQangles PC, RE, & MP, MR, font égaux ene

tre cux, .
Danan:a%: lestriangles CL N, LOE, eftans femblables entre cux NC, ef3 10,
»

comme LN, ctd OE, &lerc®angle des extrémes les coniuguées perpendiculaires N-C, -
OE, cftégalauredtangle des moyennes L O, LN, quifontlesdeuxpiccesde LY, con-
tenuds entrevades poin&ks L, qu'ydonnelebordducercle, & chacundes poinds N, &
O, :]Iu'y donnent fes deux coniuguées perpendiculaires CN, EO, .

Et demeurant lamefme conftrutionquand auquelconque .1, des deux poincts A, & I,
paffe vne droite 1Z, coniuguée perpendiculaire i celle AL, des deux droites LA, LI,
qui paffe 3l'autre A, des mefmes deux poinéts A, & 1, enlaguclle & an guclconque P, des
poindstelsque P, & R, paffe vnedroite PQ, laquelle donnclespoin&te K, enladroicte
12, & Q, cnlaconiuguée pespendiculaive ER, qui pafle 3 autre ctpoin& R, enfagon
que le reQangle des piccescomme Z K, ZR, foitégal aure@angle de deux foislapiece como

- me Z1, cefta dircaurettangle 21, Z1. ’
19 Lorscomme RP, eftilapiccede ER, telleque RQ, ainfilerectangle BR, BP, eft

A chacun des re€tangles égaux P C, RE, & 21, B7, ou ML, MR,
Carenprenant Z R, pourhauteur commune i chacun dessetangles 2K, ZR, & ZP,

ZR, le redtangle ZP, ZR, eRaurefangle ZK, ZR, ccltidire ) fonégal le seangle
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o 21,21, commelabale"Z D, eftdlabafe Z K, celt 3 dire,§ & caule du paralelifne d'enct
0 7 ’ » LY, me genere.
N{:”“‘MP’. ‘ZK, RQ, comme RP, ctd R Q. ' : P B
_ Dauantage i caufe du paralelifme d'entre les droites CP, 7B, 1Z, ER, & que les poinéts
| Ay E, ], G .t'oae eninuolution, &que 7, enmypartit lebrin E C, fuic que 71, 7E, 74,
fontpt?orzxonne!lesi &1A, 1E, 17, 1C, deuxideux proportionnelles, & A C, A7,
‘A1, AE, déuxideux proportionnelles, & CP, 78, 1Z, ER, deux i deux proportion-
nelles en mefmeraifonqueles quatee AC, A7, AI, AE, enereelles, &queles quatze AP,
AB, AZ, AR, entreclles, - .
- Delafnicquecommelere®tangle AZ, AZ, eftaure@angle. AR, AP, ou} fon égal le
. selangle AZ, A B, ceftidice, comme la branche A Z, eftifon actoupléela branche A B,
c'eltd dire, commele rectangledesbring ZR, ZP, eft’} (on relacif Ie reangle BR, BP,
- ainfile reftangle ZI, ZI, cftd chacun des setangleségaux Z1, B7, RE, PC, & LD,
LR, ou MP, MR. , ' |
«  Etenchangeant,commelere@tangle \ZR, ZP, eftau reltangle Z1, ZI, c'eft A dire,
comme RP, eftd RQ, ainfileredtangle BR, BP, eit) chacun des refangles égaux PC,
- RE, Z1,By, &LP, LK, ou MP, MR.
Mais comme RP, cftd RQ, ainfiauflilercétangle RP, RP, cft au re&tangle RP,
' RQ,, donclereftangle BP, BR} eftd chacundes retangles égaux ER, CP, Z1, By, &
- LP, LR, MP, MR, commelere@angle RP; RP, etaure®angle RP, Rq, & en
- changeantlere®angle BP, BR, cftaurc@angle RP, RP, comme chacundesseltangles
égaux ER, CP, ZI, By, LP,LR, MP, MR, aurc@angle RP, Rq_

Oreftil i{l’i caufe que PR, eftmyparticen B, le rectangle BR, BP,. eft 1a quatriefme
particdurectangle RP, R P, doncaufli chacun desre@angles égaux ER, CP, Z1, By,
LP, LR, MP, MR, cftlaquatriefme partic dureltangle RP, Re. .

A quoy fi Yo adioufte queladroite EL, mypartiffane I'angle M LS, & la droicte C M,
mypartiffantl'angle XML, lespiecesdubordducercle ES, EM, fontégales entre elles &
les pieces. CX, CL, égalesentreelles; d'ol fuit queladroicte E1C, mypartit I'vn des an-
glesquelesdroittes 1L IM, fontentre elles, & que 1a droite 1 G Y, perpendiculaire A
E1 ﬁ. » mypartit Pautre des angles que les mefmes droictes 1L, I M, font encore en-

“ere elles; , .

Onverra bientoft en gros quelles efpeces de confequences & de conuetfes veayes s’en ene
faiuenc pour le fisjec de ce Brotiillon, & qui 'enfleroient trop X les déduire aulong,

Quandenvn p{an 2 quatre poin@s B, C,D, E, comme bornes en quelconque plate coupe de
rouleau paffent trois conples de droidtes bornales BCF,EDF, BEN, CDON, BDG,

+  CEG, &quauxdeuzbuts G, & N, desdeuxordonnances de deux quelconques couples de
ces bornales, paffe vndutre droi®te GN, il'egarddela conpe de rouleau, aubord de laquelle
font les quatte bornales B, C, D, E, cette droicte GN, eft traucrfale des droiétes del'ordonnance

. delatroifie(me de ces couples de bornales au but F, c’eftd dire que F,X,G,Y, {on en inuolution,

Carcomme il a efté dit enconceuant que chacune desdeux lettres X, & Y, eftdoublée,

G X, et GY, enraifon mefine que la compofée destaifons deqy DX, 3 DN, & de BN ABY.

Et GX, et} GY, enraifon melme que la compofée des raifons de.S’ CX, 3CN, &de ENA EY.

EtFX, eftd FY, en raifon méfme que Ja compofée des raifons de'} DX,3 DN, & deEN,AEY,

EtFX, efta FY, en railon mefmequela compofée des raifons de § CX,2 CN, & de BN, 3 BY,

Dot fuitque GX,eftd GY, comme EFX, eftd FY, ceft & dirc que les quatre poindts

‘¥, X,G,Y, fontentre eux en inuolution. ' -

Et en conceuant la droiemenée FN, levquatre droictes N F, NX, NG, N Y, fontens
tre clles d'vne me(me ordonnance au but N, & paffent aux quatre points en inuolution FXG Y,
partant elles donnent en chacune des quelconques droictes menées en leur plan ¥ ¢ O B,

: ¥ I B K, quatrepoinéts eninuolution F, € O,B, F,I,'H, K. :

Etdautantque les quatte droi®tesG F, GC, GO, GB, foueentrecllesd'vne mefme or-
donnanceaubue G, & qu'elles paﬂ'cnt aux quatre poinéts en involution F, C, 0,B, de la
droicte F B, fuitqu'elles donnenten quelconque droicte F N, menée en leur plan, quatre
poinéts eninuolution F, 1, H, P,

Et quand ces quatre bornes B, C, D, E, fontau bord courbe d'vae quelconque coupe de

"gouleas CLDEMB :

Lamefmedroitte G N, eftd'égard de cette coupe de roulean trauerfale aufli des droictes
ordonnéesaubut ¥, & lcs quatre poin&s F, L, H, M, que donaentenia quelconque droifle
de cette ordonnance, le but de 'ordonnance F, la trauerfale G N, & lebord dela Aigure L M,
fonten inuolution entre cux : car fuiuant la mefme confiruétion il eft demonfteé qu'en ¢ette
ami;&c'p H, les trois couplesde poindls LM, 1K, QP, fonttrois couples de neeuds en
inuolution,
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Tlanffi demonfteé quedes deuxpoindls ¥; & H, font couplez eninnolution; &aueclesdeux

poinds I, K. &aueccleaderixpoin@s Q:P, y |
R Fimltﬁunt, il efbaufli demgn&té qu%?uizte les mefimes deuxpoints F & H, fontauffi cou-

plezen inuolution ausc les deux points L, M. . .
Oufifon veut, puis que chacane des deux conplesde poin&ts 1K, & PQ, efteninuolu.

tionauccles deux poindts F;, & H, fuicquechacunc d'elles eft voe coupledenceuds extré.

mes d'vnarbredont F, & H, fontles deusnceuds moyens dogbles. :

‘Eril cft demonttré que les trois couples de noeuds 1K, PQ;, & LM, fonten inuo.
lution. .- ‘

‘Partantles deuxpoinéts LM, (oneencore vne couple denccuds du mefme arbre dont P,
& H, fontlesdeuznmuds moyensdoubles. o

Confequemment lesmefines deuxpoin@s L, & M, font couplez entre cux en inuolution

auiecles deux poinéts F, & H,
- Lemelinefe peut encore deduire & conclure d'vne autre fagon,
Drou fuit-qu'aI'égard de'certe coupe de rouleas CLD EM, enlaquellefone cesquatre bot.

nes B, C, D; E, ladroicte GF, efttrancrfaledes droictes ordonmces aubut'N, & que la droitte
EN, oft trauerfale des droictes ordonneés au but G, . o
Et que quand au plan d'vne femblable coupe de rouleau, 1¢ but eft 3 diftance infinie d'vne or~
donnance de droictes qui rencontrent cetre coupe, les picces de chacune des.ordonnées conte.
uksenteeleur traverfale, & chacun des points queleurdonne le bord de 1a figure, font égales
emx;lplles,&de mefrhe deleurs pieces contenuts entre leburde I'ordonnance, & chacun des
8

points queleur donne Ie bord delafigure,
D'ot fuit qu'au plan d'vne quelconque coupe
oft traucrfale de. droictes ordonnées A quelqae but, i

Et quetout poincta Iégard de cetee coupey cft le butdequelques droi@es ordeanées. d'vne

eraver(ale, .
pepoin@ N, enlatranerfale GN, des droides d'vne-

D'oti fuit encore qu'eftant de quelcon |
ordennanceaubut F, menéevne qucl%m}uc droicte NDC, quirencontrele bord decetre

coupe de rouleau comme en D, & C, &puispar F, butdecerte ordonnance, & parl'va-
de ces poinéts -D, menée vneautre droite FDE, quidonne encore lepoin& E, au.bord’

de cette caupe deroultau.
Lies deux droiétes menédes finalementcomme NB, & EC, font enfemble ordonnéesi va.

but B, au bord de Ia coupede roulegu,
Car il cft demonftré que les poinéts C, & B; quelebord:de.la coupe de roulean donne en:
ladroicte FC O, font couplez en‘in}:blution auecles deux poin@ts F, & O, qu'y donnentles

deux droites NG, NF, .
Ileftanflidemonfiré que les poin&s C, & B; quelesdroi®es NYB, NXC, doanent en
ouplezen inuolution auec lés mefmes deux peinds F,0,

lamefme droicte FO, fontde mefine }
qu'y donnent les deux droictes N G, NF, doncle bord ‘de {2 coupe. de rouleau &. la.droie

N, E, donnentwn mefmepoin& B, encette droite FO*
Dot fuitd'abondant que quand en vn plandeux. uelconques droictes FCB, EDE, rena

contrent comme endes bornes B, C,D, E, le bord d'vne quelconque coupe de roulean, &qu'l;
cespoincts B, C, D, E, paffent deux couples d'autres.droictes bornales BE,
les deux buts N, & G, desdeux ordonnancesde ces deux couples dé& droiles bornales fone-
en G.N, traverfale des droi@es de I'ordennance de ces deux premicres-droies comme
FCB, FDE, dontlebuteft F.

FO;

Dro fuit qu'au plaiid'vne quelcongue coupe de rouleau B CDE, chacune.des dfoidtes

FH, FG,d' vne mefme ordonnance entre elles eft trauerfale des droictes-d'vne ordonnancedone:

lebuteftenleur commune traverfale G N, L
Etpar conuerfe,que lestyaucrfalés OF, HF, GF, desdroiGesdesordonnancesdont o bue.

eft:en vne mefme traverfale ou droi@e N'G, font toutes d'vne. mefine ordonnance. ene.

ere clles.
‘Do fuit qu'eftant au plan d'vne conpe de touleau donné. de. pofition le bue. ¥; d'vae quel-

conque ordonnance dedioides FH, FG, leur communetrauerfale GN, y eft aufli doanée:

de pofition,
Etqu’y eftant donnée de pofition vne quelconque trauerfale ou droi®e GN, lebutde fes ore

donnégs F; y eftuufli donné de pofition,
4\ OW-I'on void enoutre.que les droictes comme FS, quonnomme touchantes ) vse coupe-
derouleau, font du corps d'vne ordonnance de droi&tes qui ne rencontrent pastoutes lafigure,

& ne font chacune.quivn cas d'vn eas, -
‘D'oit(uitque 1a droiéts d'vae ordonnance menée.au pointt queleur traverfale-donne ag
F

de rouleau toute diviéted Tégacd de-cette couper

Nowsimpes
o

CD, &BD, EC, .
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Koms impo- bord d'vne coupe de ronleau touche cette coupe,
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Et que du bord de la figure ayant mené vne ordonnéed quielconque diametrale de cevte -
coupe, & vne autre droicte aulpoin& de rcette diametrale couplé au poiné qu'y donne ceste
ordonnée en inuolution auec les deux poin&ts qu'y donnele bord delafigure, ceteedernicre
droite touche cette coupe, ' - -
Or en vae quelconque traverfale N G, d'vne queltanque ordonnance de droidtes FH, FO,
chacune des couples de points NG, ZH, AR, qu'y donnent les trois buts d'ordonnées
A, Z, N, & leurs erauerfales TGV, MHL, & ERD; font chacune vae de trois -couples
de noeuds enintolution d'vn arbre dontla fouche eft confcﬁuem ment donnée de goﬁtion , aflz-
uoir -celuy de ces nosuds extrémes intericur qui {e troyue couplé i la diftance infinie, ol autre-
‘mentlepoinét qu'y donne la trauerfale des droiétes ordannées & diftance infinic anec cette tra-

uerfale N G, :
Qui voudra fe donnerle dinertiffement ainfi que Monfieur Pujoz d'en faire vne feule Demon-

ftracion en v plan generale de toutes efpeces de cas, denancerale nettoyement de ce Brofiillon,

dont la pluspartdes chofes ont d'abord efté demonftrées par le relief.

Cependant onen pourra voir icy la verité par deux reprifes, vneen plan, & lautreen relicf,
¢'eft affavoir au plan du cercle aula chofe eft énidente de laperpendicularizé des diametrales 3
leurs ordonnées, -

Expour les autres efpeces de coupes, enreftabliffant e rouleau fur cette coupe, & de fuitee fur
fu bale cexcle, &s’aycrant apres de laramée de cée arbre ordonnée au flommet du rouleau par
{a propricté demonftrée, on void la verité de cette propofition.

D'oth fuit aufli qu'autant de couples de droictes qui font ordonnéesd va des poinéts du bord:
dela coupe de rouleau, & qui paflent aux deux poinéts du mefme bord qu’y donne vae quelcon.

ue droiéte d'vne quelcongue ordonnance, donnentenla traverfale de cette ordonnance ag-

tant de couples de neends d'vacinuolution.

Il feroit long d'affemblericy non pas toutes, mais feulement les proprictez qui s'offrent &
Ia foule , communes &'toutes{escfpcc'es de coupes de rouleau, & fuflira d’c;n dire &plemcn:
uclques vnes des plus éuidentes , & qui feruent de moyen 3 découurir les moins ¢ui-
entes. :
~ Cependant.on remarquera quientre les deux efpeces de conformation d'arbreil y enavne troi-
fiefme enlaquelle de chaque couplede nceuds,toufionrs vn eft vay i la fouche, oufentendement
demeure courtde mefme qu'en pluficurs autres circonftances, & cette efpece de conformation
d'arbre eft mytoyenne entreles autres deux i fouche engagée & fouche dégagée.

uand vn etrauerfale eft 3 diftanceinfinie tout en eft inimaginable.
Quand efle efth diftance finic, oubien cllesencontre, oubien elle ne rencontre pas le bord-

de la figure. . ‘ .
Quand ellele rencontre,, c'eftou bien & deux poinéts defvnis, ou bien & deux poincts vnis,

envnauquel clle touche lafigure. -
Quand elle ne le rencontte pas, l'atbre qu'y confitutne les buts des ordonnées & leuts

trauerfales, cft d’efpece A fouche engagée.
Ozgand elle Ie gcncontrc en de?:xg poindts defwnis, cét arbre et d'efpece 2 fouche dé-

. gagée.
g oinéks vnis en vn, c'eft & dire qu'elle touche la figure, cée

Quand ellele rencontre d deux p
arbre eft de Pefpece mitoyenne, dont Lentendement ne peut comprendre comment {ont les pro

prictez quele raifonnement luy.enfaic consluse, . .
Mais voicy dans vne propofition comme vn affemblage abregé detout ce qui precede.
_ Effant donnée de grandeur & de pofition vne quelconque coupe de rouleau A bord-courbe
E,D,C, B, poutaffictte ou bale d'vi quelconque rouleau , dont le fommet {oit aufli donné de
foﬁtion , &qu'vn autre plan en quelconque pofition auffidonnée coupe ce rouleau, & que.
‘eflien 4, §, de ordonnance de ce plan de coupe auec le plan d'afiette ou bafe foir aufli
donnéde pofition, la figare qui vient de cette conftruction en ce plande coupe eft donnée d'ef-
pece & de pofition, chacune defes diametrales auec leurs diftinétion de contuguées & eflieux,
comme encore chacune desefpeces'de leurs ordonnées & des rouchantes 3lafigure, & la nature
dechacune;leurs ordonnances, auec les diin@ions poflibles , font donnez tous de generation
& de pofition, ‘ |
Cat ayant parde fommet de ce rouleau mené vn plan paralel'au plan de coupe, ce plan de foma

met donne au plan de 'affierte duroulean vne droite N H, paralelle i la droicte 4, §, la-
TV, dontlebut F, et

:}uelle N H, efttianerfale d vae ordonnance de droictes ML, BC,

onnédepofition. ’
Et Ia droite menéeparle fommet du rouleau & ce bur F, eft Peflicu de I'ordonnance des
plans qui engendseat les diamerrales de la figure que cette conltruction donne au plan de

coupc.
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De plus ayant par chaeun des poinéts delaquelconque couple H, Z; qu'y donsent lequel-- -
*conqupc'bucyz y ﬁemc brddnnanpce. de droi&eg & leurtrauerale HF, & parle fommer de ce g}fg ”
zouleau mené deux droites, les deux plans du fommet de ceroulcau & de chacune des droictes
comme FZ, FH, donnentenlafigurequiviencde cette conftruction au plan de coupe vne
des couples de diametrales, quon nomme coninguées, lefquels font difpolez entre eux comme
les deux droistes du fommet du roulean & de chacun des poinéts Z, H, font dilpolées entre
elles , & les mefnes droices dufommetdurouteau s despoin&ts Z, H, font les efficux de
deux ordonnances de plans qui engendrent au plan de coupe chacune vue ordonnance de droi.
&es reciproquement ordonnées ou coniuguées entre elles, enfemble les touchantes poffibles
lafigure 2 diftice ou finie ouinfinie anx points que lebord donnea ces diametrales caninguées,
ot I'on void queles droictes nommées 4 ymptotes , ouquine rencontrent le bord de la figire
% aucune diftance finic, ytiennentlicu tout enfemble & de diametrales de Ia figure, & de tou-
chantes A fesbords A diftance infinie, Toutes lefquelles choles font éuidentes du paralelifme
d'entre les plans de coupe & du fommet, & de la propricté d'vne ramée d'atbre ordonnée ay

fommet du rouleav. | . :
Pour vne commodité dans cette maticte, on poustoitencore 2ccommodsr & mettre en pres

mices trois autres propofitions, »
L'vne qui comprenne les 17, &18. du ¢.des Elemens d'Euclide.
L'aatre qui comprennela 19, & quelques autres du mefmeliure.
Lautre qui comprenae les 47, du premier , & les 12, & 13, du fecond des mefmes Ele-

- mens, ,
Neantmoins de ce quiefticy, 'on void defiabien éuidemmentplufieurs proprietez commu-

Res i toutes les efpecesde co\(:ye de ronlean. :
Coinme entre autres, que furla quelconque de ces coupes de roufean peut eftre conftruitva
rouleau qui (era coupé felon quelconque efpece decoupedonnée, _ |
Et que quand aux deux poinéts que le bord d'vne coupederonleau donne 3 la quelconque de Orditialess
{es diametrales, paffent deux droiétes du corps des ordonnéds, autrement Grdinales,dece dize fdinaiese
fetre, & qu'vae autre quelconque droicte rouche ailleurs 2 gette coupe , les deux pieces de ces
deux ordonnées,autrementOrdinales,contenut's entre cetre. inmetrale & cecte autre toychante,
contiennent vn reftangle toufiours d’vne mefme grandeus, en ce qu'vne autre mefme grandeur
dtoufiours yne mefme raifon & chacun d'eux.

Erque lesre@angles des deux picces dela quelconque des ordonnées 3 vne diametrale d'hy-
perbole contenutisentre 'vn des pointsqu’y dennele bord dela figure & chacun des points qu'y
donnentles deux afymptotesau non touchantes aucuae diftance finie, font auffi tous d'vne
melme grandeur veu qu'vne autre mefine grandeur 3 coufiours mefme raifon,3 chacun d'eux aufs
quelles deux chofes il y aura cy apres vne efpece de demonttration appropriée, |

nand quatre poinéts CG, BH, fontdeux couples de noeuds d'vas atbre H B, dont la gouche comsm
fouche et A, quelapicce dutronc contenud entreles quelconquesde ces deux neeuds eft dia- pypp, Aplu-
metre d'vn ccrcje , & lapiece contenu entre les autres deux nceuds reftans eft diamerre d'vn frenrsarbres
autre cercle, lesbords de ces deux cercles donnent en quelconque autre droite, ordonnée 3 ’
cetee fouche A, deux femblablescouples de noeuds aufli d'vn arbre qui a la fouche A, com-
mune auec cérarbre -H B.

Dont la Demonftration familiere enfleroitinutilement ce Brotiillon.

Outre qu'an lieu de cercles il peut y auoit fur les mefmes picces d'entre les deux mefines de
ces quatreneuds CG, BH, deuxquelconques autres coupes deroulean difpelez en certai -
ne fagon que leurs bords operent 1a melme chofe que ceuxdescergles éuvidemment, au moyen
d'vne ramée de cét arbre HB. :

Et quand en vne inuolution de quatre poinéts H, G, B, F, envnrronc BH, lesdeux bring
telsque GF, & BH,: contenusentre les deuxneeuds correfpondans entre cux, font chacun
diameere d'vncercle. :

Les bords de ces deux eercles donnent en quelconque autce droicte quwils rencontrent oge:
donuée la quelconque desdeux fouchesreciproques L, & A, de cette inuolution H,G, B, F,
chacun denx poinésauffi correlpondans entre cux d’vne femblable inuolucion de quatre points,
ayans pourfouche celle des deux fouches reciproques, A laquelle, comme but, certe droicte eft
ordonnéeauec cetronc B H, o

Etfid cesbrins GF, BH, aulics de deux cercles il ya deux coupes de rouleau quelcon.
qlue ctlitbofées, en certdine pofition, leurs bords operent le femblable que les bords des cer
cles,

Et quand envntronc BH, quatrepoin@®s H,G,B, F, {ont er involution, que lebrintsl
que FG, fomme de deux desbranches moyennesdel'arbre AF, A G, eftdiametred'vu cercle
&que laquelconque AH, ou A B, dedeux des branches extrémes d'vae covple’du mefme
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Nomsimpoe arbes eftanffi diametze dvn ge:cle, &qu'aunceud extréme de l'autrereftante de ces deux branw

e ches extrémes pafle vne droi&e du corps des ordonnées, autrement vneordinale, 3 tertecom.
munediametrale de ces deux cercles,

Cetre ordinale donne en quelconqueautre droiCteordonnéeauec cette diametrale 3 1a foue
che A, comme but, vnpoinét coupléaupoinét qu'y donnele bord du cercle fur la branche
extréme, en inuolution, auec les deuy poin&s qu'y donne le bord dy cercle fur Ia fomme des
deux branches moyennes, dontlafigureectt ai?_écg con¢euoir pour fa defcrire, ou la demonfira~
¢ion eft éuidente de ce qui et dit,

Etau lieu de deux cercles s°il y a deux autres coupes de rouleau difpofées en cereaine fagon, la.
mefmechofe aduient, dont vnne ramée faic voir 1a veritd,

‘Hyaplufieussfemblables proprictez commune ¥ toutes les efpeces de coupe derouleau, qui-
fezoient énnuyeulesicy. |

La circonftance qui {uit pouuoit eftre cy deuant en 1a propofition de quatre bornes au bord:
g?vr;iql?uclconque coupe de roulcau, mais pour des confiderations cle eft feparée en ce

rotiillon,

%ynd'en vnplanvne droiGte PH, commetronc, rencontre en L, & M, e bord d'vne
quelconque coupederouleau B, C,D, E, quedtuxautres droites paralelles entre elles B,
D E, comme rameaux rencontrent en B C, & DE, lebord de la me(me figure BC D E, &
auffiletronc PH, en K, & I, quiauquelcdnquedes poinds L, quele gord de cette figure-
donne autrone pafle yne autre droie L, R, S, quidoancles poinéts R, & S, 3 ces deux.
rameanx BC, DE,

LereQanglcdes deux brinstelsque KS, & KM, eftaure@angle des brins telsque KD
KE, enmefme raifon quelerectanglecomme IR, IM, relatif durectangle KS, KM, eft:
au reGtangle comme 1C, 1B, relatifdu rc&anglc KE, KD.

Tellement que filadroite LRSS, cft pofée de fagon-quele quelconque rectangle des deux
hrinstels que KS, KM, foitégalau rectangle telque KD, KE, auffi le quelconque autre -
teitangle comme IR, IM, eftégalaure@angle comme IC, IB, de maniere quayant de
Yautre poinét comme M, quelebordde!afigure donne encore au tronc, menée vne droilte
M T, d'vne mefme ordonnance auec ces deux rameaux paralels entrecux B C; DE, quidonne
lepoin& T, enladroi®ecomme L,R,S.

Lere@angle dela couple quelconque de brins pliezau trone KL, KM, contenus entre va.
des.nccuds K, qu'y donne ¥ queléonque de cesrameaux deployez ED, &chacundes nceuds
L, M, qu'ydonneleborddelafizure,eftd (on gemeau le retangle desbrins deployez comme
KE, KD, contenus entrele mefmenceud K, & chacun des poinéts- ED, qwydonnele bord
dela figure en melme raifon’uele brin du tronc, comme ML, dentre les deux ncuds quy.
donnele bord dela figure, eftaubrindeployécomme M T, deladroite M T. o

) efiletronc P H, eft diamerrale de la figure, & les rameaux BC, DE, {es ordon-
Coftédraift; nées,le brindeployéaelque M.T, cftialigne nomméeailieurs Coffé droick, parametre, & icy
parametsc, copdiutenr,
coadiuteur.. Carenprenant: KM, pourcommune hauteur desretangles KL, KM, & K$, KM, &

1.M: pour commune hauteur des rectangles TL, 1M, & IR, IM.

Le re@angle KL, KM, cftaure@angle KS, KM, comme KL, eftd KS, ceff 3

dirc § caufle du paraleliime dentrelesrameaux ED, BC, comme 1L, efta IR. -
Etlere@angle 1L, 1M, cftaure@angle IR, 1M, comme 1L, efta IR, cefta dtrf:, 3 caufe
do paralelifme desrameaux ED; B €, comme KL, etd KS.

Ceftadire, queleredangle KL, KM, cltau re&angle KS, K M, comme le tectangle
1L, IM, eftaureftangle IR, IM. -

‘Etalternement lere@angle KL, KM, eft au retangle 1L, IM, comme le retangle
%S, KM, cltan re&angﬁ: IR, IM,

by

Etil eft demonftré quelere@angle KL, KM, chanre@angle 1L, IM, auffi comme le

geftungle XD, KE, eftaureftangle 1C, 1B.
Partantle re@angle XS, XM, eftauredtangle IR, IM, comme le re&angle KD, KE,

eftau rectangle 1C, 1R,
Eralternement, le re@angle K§, KM; eftauretangle KE, KD; comme le rectangle

IR, IM, chaureltangle [C, 1B.
Tellement que fi le reGtangle. kS, KM, cft

IR, IM, eftauffiégalaureQangle 1C; IB,
Confequemment fe rectangle comme KL, KM, eftauretanglecomme KS, KM, ou

3.fon égalle retangle KE, KD, en melmeraifon que KL, eftd KS, ceftadire, a cau du

p,a:alelifmcdeentrclcsdroi&cs KS, MT, comme ML, efta MT.

" Pag ainf quand le tronc comme P H, eltdiametrale de la figure, & les rameaux ECDB,
?

égal-au re@angle KE, KD, le rectangle.



CB, fontfesordonnées, le brincomme MT, ’eﬁ éuidemment eetteligne qu'on nomme Co¥ Noms irse

droiéd, parametye,, ou condintenr, & quin'eft qu'vn cas d'va cas d'vn cas, of i ’ i
De ce qui eftdic cy-deuantou aura conceu que pour mener d'va quelconque poinét wne MR

droicte d'vne melme ordonnance auec deux paralelles entre elles,cela fentend que cette droicte

foit menée auffi paralelled cesdeux, & demefme que pour mencr d'vaquelconque poin& vne

droicted vn poinét A diftance infinic en vne autre droidte; cela fentend qu'il faut mener cette

droicte paralellei celle ot le poiné afligné eft 3 diftance infinie.

Encore que ce qui fuit paroiffe éuidemment des c;lzpfes ¢y deuant demonftrées, neantmoinss

Quand en vn plan aux deux poinéts B, & C, qué le bord courbe d'vne queicon ue coupe
deroiileau donneen (aquelconque diametrale E7 C, paffentdeuxdroiles EB, CD, cha-
cuncordinalinalede cetce diametrale E7 C, qu'vne autre quelconquedroicte LR, touche
ectte coupe de roulean, en quelconque autre poinét L,

Le re@angle efttoufiours d’vne mefme grandeur, des deux picces de ces ordinales EB, CD,
contenués entre leur diametrauerfale E7C, & les poinéts B, & D, que leur donise cette

autre quelconque LR, touchanted lafigure.
Car puis que les deur droi@es diametrale E 7 C, &touchante LR, fontdonnées depo-

fitionen vn plan,lebut A, deleurordonnance eft auffi donné depofition,
Etayant parle poin® L, menée LIM, trauerfale desordonnéesaupoint A, & qui donne

encorefe poin&t M, auborddelafigure.
Dautantqueladroicte E7 C, eft diametrale delafigure, cettetrauerfale LIM, eft enfem-

bleauec lesdeux EB, CD, erdonnée decerte diametrale E7C,

Parlepoint 7, qui mypartitla piece EC, decette diametrale E7C, foit menée encore
vac autredroidte 7 R, ordonnée aufli de cette diametraucrfale Ey C, & quidonnelepoinct
R, cnlatouchante L R, lebutdeces quatre ordonnées EB, CD, 1K, 7R, eftddiftance

infinie veuleur diamecrauerfale E7C.
Soit encore menée ladroite € G F, qui donneen EB, le coadiuteur EF.
Il eft demonftré que les quatre poinéts C1 E A, fonteninuolution& que 7, eft fouche

d'vnarbredont E, E, C, C, & I, A, fontdes couplesde necuds,
Etque A, eltfouchecommunedtroisarbresdont EC,71, BD, LR, HN, & M P,

font des couples de nceuds, :
icces CD, 7R, IL, EB, &encoreles quatre CH, 7P, IM, & EN,

Etqueles quatrep
{ont deux i deux proportionnelles en mefine raifon que les que lesquatre AC, Ay, AL, AE,

&leurs (emblables AH, AP, AM, AN, fontentre elles,
Doncle rc&an%le des deuxbranches A7, Al, eft aurectangle defz mefmehauteur AT, A I,

c'eftd dire,labafe on branche A7, eftifon accouplée labaleoubranche A1, ceftidire, le
reQangle dela couple de brins égaux entre cux & plicz 7C, 7E, eft A fon relatif le re@tangle
des brins 1 C, IE, comme le re@angle 7 R, IL, eft an re@angle de (2 mefme hane

tear 1L, 1L, oua fon égal lcreCangle de 1a couple de brins égaux & deployez

IL, IM.
Et en changeant le retangle de Ia couple de brins égaux entre eux & pliez 7C, 7E,

eft au rectangle 7 R, IL, ouifonégal lereCtangle EB, CD, commele re@angle des
brins phez 1'C, IE, eft i fon gemeau lc reCtangle des brins deployez 1L, IM, ceft
a dire, comme la piece telle que EC, dels diametrale E7 C, eftdlapiccetelle que EF,
de fon ordinale terle que EB. '

Partant yn mefme reangle des pieces égalescomme 7E, 7C, deladiametrale E7C, a
mefme raifoni chacun desreanglesdes piccesde fes deux ordinales E B, CD, contenues
entre fes deux poindscomme E, & G, & la quelconque droidte LR B D, qui touche Ia

figure en quelconque poinét L. .
Etdautantque 7, myparitlapiececomme EC, deladiametrale E7 C, le re@angle des

pieceségales 7E, 7C, eftlequartdure@anglede EC, EC, ouquarré EC,
Etcomme EC, cftd EF, ainflilereangle EC, EC, ou quarré EC, cltaareangle
EC, EF, defamefme hauteur EC, &de melmele reltangle 7E, 7C, quart du re@tangle

EC, EC, eftau quartdurctangle EC, EF. .
Doncle re@angle 7E, 7 C, i mefme raifon & au quart du reCangle des pieces, comme

ZC, & EF, & au reQangle des pieces, comme EB, CD, confequemment le reQangle
EB, CD, eftégalau quart dureangle des pieces comme EC, EF.

', Et par vae conuerfe éuidente de ce céui a efté demonttré, quand la diametrale comme £7C,
eft lc grand des efficux de lafigure. lebrincomme BD, eft diameere d'vn cctclg dont la cir-
conference paffe en deux poinéts comme Q &P, defagon quele rectangledes pieces de cette
diametrale E7C, contenutsentre le quelcoaque de ces points P, & chacun des points commme

E, & C, qu'ydonne lcbordde lafigure, eft encore égal au quare du reangle E t; , EF, &
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Nemsimtes lapicce comme EC, eltépaledla-fomme oudla diffsrence des deux drobltes menées du poindd

=z

dattquchement comme L, 3 chacun de ces points comme P, & Q__ ftauoirdlafomme ou
Ala difference des deux droickes menées comme LP, L-% & latouchante LD, mypartic
yu des angles que ces deux droictes menéescomme Q L, FL, font entre elles.
 Ceftidire, que cesdeux pointscomme Q, & ‘P, fontles poindks nommez Nombrils,
bruflans, ou foyery, delafigure,

Ecparticulicrement en fa coupe de rouleau nommée hyperbole , o lesafymptotes 7 X, 7Y,
fonsdetix touchantes i jafignre ) diftance infinie,
,Ayantmenczles deux alymptretes X7Q, H7Y, pourtouchantesi diftance infinie,des cho-
fes qui precedent, on verra queles pieces dela droicte IM, contenuds reciproquement entre

- lebord delafigure L, & M, & chacune desdenx afymptotes font égales entre elles, c'eft &

dire,que 1L, & FM, fontégalesentreclles, & 18, 1T, fontégalesentreelles, & con-
fequémment LS, MT, égalesentreclles, & MS, L-T, égales entreelles.

"Eten(uitte, quele reGangle despicces d'vne diametrale E7 C, conrenuésentre fon ordon-
‘née des_at;opchgmcns,ijah:ggrc ar ces affympeotes } diftance infinie, & chacun des poins
comme E, & C, qu'ydonnelebotddelafigureeft au rectangle des brins déployez de cette

ordonnéeainfi 2 diftance infinic contenus encre cette diametrale “E7 C, & les deux poinéts qu’y
donne lebord de la ﬁgurc, en mefme raifon quelere@anglecomme 1E, IC, eftauredtan-
lecomme IL, IM, ccftd dire,comme EC, efti EF, ceftadire, comme le reCtangle
cspieces égales entreelles 7E, 7C, eft aurectangle des picces égales entre elles E X, CQ,
desdroi&tes E B, CD,. ordinales de certe diameerale Ey C, & contenu¥s entre elled laquel-
conque touchante Adiftanceinfinie X7 @, -

C'eft 2 dire que, comme Jequarre E7, eft au quarré EX, c'eft i dire, comme le quarsé
17, cftauquarré 1S, ainfilereangle des brins pliez 1E, 1C, eft au reCtangle des brins
égaux & déployez 1L, I M. '
dl()r{cﬁ:s propofitions qui comprennent les 5. & €.& les 9. & 10, du fecond des Elemens

suclide,

Il eft éuident que le redtangle -1 E, IC, plusle quarré E7, eftégalauqaurre 17,

Etquelere@angle LS, LT, pluslequarré IM, eftégalauquarre 18,

Partant puis que comme le quarre 17, eftauquarré 1§, ainfile retangle 1E, IC, oft
suquarré 1M, fuitquelereftantquarre 7E, ecft aurcftantreftangle LS, LT, commele
redtangle 1E, 1C, eftaurettangle 1L, IM, ceftddire,comme-EC, cfta EF.

D'ot fuitqu'en quelconque part que foit menée vne droie comme L1M, ordonnée 2 vne
diamerrale comme E7C, lere@angle des deux picces de cette ordonnée contenu¥s entre v
des poinéts L, qu'y donneleborddelafigure & chacune des deux alymptotes, cft toufiours
d'vne grandeur mefme & égale au quare du re@angle des deux pieces comme EC, & EF,
coadiuteur. ’

Quand deux cones fe touchent en vne droicte c’cft ou parle concaue del'vn, & parle conuexe
de l'autre,ou par le conuexe des deux,& cette droiée eft en yn plan qui joint ou touche en ¢lle
chacun de ces deux cones,lefquelsdonnét au plan de coupe qui eft paralelace pli.ainﬁ joint deux
pataboles A commun effieu,& dont les bords nefe touchent 3 aucune diftance finie & donnenten
toug atiere plande cou%c deux figures, dont les bords fe touchent i diftance ou finie, ouinfinie,

Quand deux cones fc touchent en deux droictes {epatées & delvnies c'elt en chacune de ces
droictes, ou bien parle connexe del'vn & par le concaue del'autre, ou bien Iat le connexe de
chacund'eux , & chacune de ces droites eften vn plan quitouche d chacun ce ces deux cones,
lefquels donnent deux paraboles qui {e couchent en va point au plan de coupe paralel as quel-
conque de ces plans joignans ou touchans, & entout autre planils donnent deux figures dont
les bords (e gouchent en deux poin@s 3 diftance ou finie ou infinic,

Quand ces deuz cones fe touchent par le concauc de I'vn, ces deux figures fe touchent parle

eoncauedel'vne,
. Quand ces deux cones fe touchent par le connexe de chacun d'eurx, ces figures (c.touchent

-par le connexe de chacune d'elles.

Et quand le plan de coupe eft paralel au plan des deur droittes au(‘q:ellcs ces deux cones (e
eouchent , il y vientdeux hyperboles, oul'vnedans I'autre, ou 'vne hors de l'autre, & quon
Bomthe coniuguées, ayans les vnes & les autres mefmes afymptotes, & dont les bords ne feren-
contrent 3 ancune diftance Saie, ou autrement fe rencontrent i diftance infinic, & l'on peut
voirles proprictez de cét éuencment par ce quieft deduit, comme encore en combien de ma=
pieres , & comment les bords de deux coupes quelconques de cenc fe peuuent ren=
contrer.

uand vne boule & vn plan font chacun immobile, cc plan 2 I'égard de cette boule eft
wrauer(al 'd'vae ordonmance de droictes done le but cft donné de pofition , & le but en
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eftant.donné, 1a poficion de ce plan eft.donnée, le cque des chofes.cy danane, - - .
Et quard plu ﬁcgrs droictes ::{ans chacane xn poinét immobile en “ﬁn . (e.menuene.alens ﬁgysm
tour de certe boule, les plans des cercles quslles y defcriuent font teayerlaux chacun des droi- |
¢es ordonnées au poinét immobile deladroicte qui le defctit, & s'entrecoupent tous au.bus
desordonnées de ce premier plan, ‘

Semblable propriesé fe trouue 3 I'égard d'autres mafifs quiontduzapportilaboule, comme
Ies ouales, autrement elipfes, en ontau cercle, mais il y a trop d dire poys n’en rien laiffer,

uand au plan d'vne quelc ogtgue coupe derouleau s Y 8 G H, .¢n laquelconque deoitte

AF, desordonnées d'vne traverfale AV, lepoinét srauerfal A, eftcoupiéaubue F, deces
ordonnées en iuolution auec deux quelconques atres poinéts X, Q, lefquels foient confi-
derez pour les deux nczuds moyens doubles de l'ippolution , chacune des couples.de rameaug
de cérarbre qui paffent aux couples de nocuds cxtrémes de cét atbre, comme FH, AH, &
RG, ZG, déployezdcctronc X Q, &ordonnezidesbucs H, & G, auhord delafigu-

g

re, & defquels vaen chaque couple comme HA, & GZB, touche la figure, chacune dis-ie
.des femblables couples de rameaux donne ep cetee traperfale VA, vne des couples de nceuds
DA, EB, d’'vnmefmearbre dontlafouche C, eft en vne mefme droicte anec les deux fou-
ches 7, & P, dutronc § 7 8, des mefmes ordonnées aubue F, qui eft diametral defa
figure, & cétautretronc AF.

Or en premier licu de Phypothefe & de ce quielticy demonftré enladroie 7, F, T, dia-
metralede Ja figure, & des ordonnées au:but F, le poinét trauerfal T, eft couplé au-bue de
I'ordonnance ¥, eninuolutionaueclesdeux poin®s s 8, qu'ydonneleborddelafigure, &
lebrin ¢ 8, eftantmypart; en 7, cepein 7, oft {opche enlinuolution de ces quatre poinéts

,F, 8, T.
g Semblablementayanten P, mypartylebrin X, Q_, .delinuqlution des poinéks X:¥Q As
cepoin& P, eft{ouchede cetteinuolution,

Ileft dauantage manifefte des chofes cy deuant demonftrées queles poin&ts X, & Q. fone
tous deux ot bien au bord de lafigure,, ou bien comme icy d'vne melme pare, hors dubordde
de la figure, {cauoir eft tous deux oude la pare du concaue, ou delapare du connexe.

Etque quand ils font au bord dela figure, ladroicte P C, menéeparcesdeux fouches .7,
& P, eftordonnée envn poind delatravesfale AV, auecladroite H, F, D, quilotseft
traucefale des ordonnées aubut A, lequeleftenladroitte AF, &enla mefmetraverfale AT,
& qu'ainfi ces deux poinéts E, & D, fontalors vnigen vn feul & mefme poin&t en cette tra-
uerfale AV, partant hotscecas lacesdeux poinéts C, & D, font en la mefme trauerfale
A, V, defvnis entre cur. '

Semblablement & par mefme raifon au me{me casdesdeuxpoinéts X, & Q,_ an bordde
1a figure, la mefime draicte 7, P, C, eftehcore ordonnée en vn poin& de la mefme traves-
fale AV, auvecladroite GRE, laquellealprs cfterauerfale des ordonnées au bue Z, qui
etenladroite AF, & qu'ainfices depx psinks C, & E, font.alors vnis en vn feul &
mefme poinc en cetee traucsfale AV, partanthors cecaslacesdeuxpoinéts C, & E, font
en lamefmecraucrfale A, V, defvnisentre enx,

D'oli il eft éuident qu'en vn mefme des autres deux casles pointscomme D, & E, font
tous deur toufiours d'vne mefme part dupoinét comme C, ceftadire, que le poin&t comme
C, cft femblablement engagé.ou defgagé & chacune des deux couples de poinéts -D A,

& EB, . .
Donc ayant menéladroite G F, qui donneles poin&ts Y, au bord de la figure, & 'V,

enlacranerfile AV,

Les droictes 7 D, & 7 B, qui donnent les poinéts M, & L, aux droies GF, &
AF, ladroi®e FN, paralelledlacrauerale AV, &qui donneles poinks K, N, I, aux
droiltes 7 B, GR E, & GB. '

G %a droiGte 1, 3, paralelle & la droite B 7, & qui donne le poin@ 5, en la droiite
Ladroitte L, M, qui donnelepoint O, enladroi&te 7P C,

. Etfinalementladroi¢te EP, ordonnée ot que cefoitauec ladroi@e G ¥.

" Maintenant!e moyen ou I'ordre de cette Demonftration genetale par le plan. 3 laquelle Mon«
ficur Pujos i tres bonne part, et diuifé comme en deux circonftances : dont,

La premierceft de demonftrer queladroidte LM, eftparalelleifa trauerfale AV,

Etla deuxiefmeeftde demonitrerque ladroidte EP, eft ordonnée au but M, enfemble
aueclestroisdroites FV, 2D, LM.

Cela fait, on en conclud briefuement ce que dit-Ia propofition, affauoir, que les reanglee
contenus de chacune des couples de branches CD, CA, & CE, CB, font égaux ca-
tie cux,
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Touchane Ia premiere de ces circonftances que LM, eft paralelled [a erauerfale AV,

Cy deuant il eft demonftré quelebrin 7 T, eftaubrin 7 F, en raifon mefme que lacome
pofée desraifons dubrin DT, aubrin DV, &dubrin MV, aubrin MF

Et par va femblable raifonnement le me(mebrin 7 T, eftau mefmebrin 7F, en raifon com-
pofée des raifons dubrin BT, aubrin BA, &dubrin LA, aubrin LF,

Ainfi la raifon compof¥s des raifons de 9 DT, A DV, &de MV, 3 MF,

Eftlamefmequelacom oftedes raifonsde S BT, A BA, &de LA, & LR

Orileft demonfiré quelaraifonde DT, 3 DV, cftlamefmequede BT, & BA.

Donc lareftanteraifonde MV, 3 MF, eftauflilamefmequede LA, A LF.

Partantlesdeux droictes LM, & AY, fontparalclles entre elles.

Touchantla deuziefme de ces deux circonftances que la droidte EP, cft ordonnée au but
M, enfembleauecles troisdroifes LM, FV, 7D,

L'on y paruient ayant premicrement demonftré que le se&angle des pieces VE, & FK,
eftbgalaure@angledespieces FI, & FN, encette manicre.

Del'hypothefe & delaconftruction, il eft éuident quen la droicte GF, les quatre poinéts
G, F, Y, V, fonteninuolution, dont S, eftfouche, & SY, SY, SG, SG, chacunevnc
couple de branches moyennes, & SV, SF, vnecouplede branches exerémes.

Dol fuitquecomme GV, citd GF, ainfi $G, eftd SF.

Etd caufe du paralelilmed’entre FN, & AV, & d'entre B7, & 1.

Comme GV, ety GF, ainfi VE, eftd FN, & GB, cfti GI, & GS, ¢t G3.

Dol fuitque Gj, citégaled SF, & F3, égaled GS, & quiainfiaulli F3, cftd FS§,

- Mais comme F3, eftd F S, ainfiauffi FI, cftd FK.

Partant VE, eftd FN, comme FI, efta FX

Confequemment le reangle des deux extrémes V E, FK, eftégal au reGtangle des moyen-
nes FN, FIL -

Dauantage, dela conftru&ionle poinét P, eftfoucheenlatbre X Q, dont PA, PF, &
PZ, PR, fontdeux couplesdebranches cxtrémes.

Ainfilabranche PA, cft i fon accouplée la branche PF, comme le retangle des brins
AR, AZ, cft dfonrelatif lere@angledesbring FR, FZ, ceftddire,en raifon mefme que
lacompofée desraifonsde RA, 2 RF, ou defon égale laraifonde EA, 34 FN, &de ZA,
3 ZF, oudefonégale laraifoade AB, A FI, ceftadire,que labranche PA, eft § fon
accoupléclabranche PF, comme leretangle despieces AE, AB, cltaureQangledespic-
ces FN, FI, ouiflonégal lere@angledes picces EV, FK, fcauoir en Ia raifon mefme
que lacompofée des raifonsde EA, 2 EV, & A B, 3 FK s ou de fon égale la raifon de
LA, i LF, oudefonégalelaraifonde MV, i MF, c’e{}i dire, que lgbrm PA, eftau
brin PF, en raifonmefme quela compoféc des raifonsdubrin EA, aubrin EV, & dubrin
MYV, aubrin MF,

Et par la conuerfe d'vne cy deflus, lestroisnceuds P, M, E, font en vn mefme trone PE,
ceftadire, quelepoin® M, ‘eftenladroiéte EP, c'elt 3 dire que la droicte EP, eft or-
doanéeaubut M, enfemble aueclestroisdroites LM, 7D, & SV,

Voila commentla droite LM, cf paralelle i la trauerfale A V, & comment les trois
poinéts EMP, (onten vacmefme droicte. .

A caufe dequoy finalementcomme 7 OL, e¢ftd OM, ainfi CA, eftd CE,

Et {femblablement comme OL, cfti OM, ainfi CB, cfta CD,

Partant CA, e¢ftd CE, comme CB, eftd CD.

Confequemment le re@angle de lacouple debranches CA, CD, cft égalaurectangle de
la couple de branches CE, CB. _ .

Etainfi enla trauerfale AV, chacunedescouplesde yomé.ts AD, & EB, font vynedes
couples de nceuds d'vn arbre od le poin@& €, que donneladroiéte 7 P, eft fouche.

D'odl il eft éuident que quandles deux poinéts comme X Q , font hors dubord de lafigure
delapartdu concaue , Parbre que donne cette conftrudtion enla tranctfale comme A, V, cft
a fouche engagée. |

Quand ils font de la part du conuexe cét arbre eftd fouche degagée.

Etquand ils font au bord de la figure cét arbre eft delefpece mitoyenne,

Or de ce qui eft demonftré ¢y deuant,il senfuit que cette quelconque coupe derouleax 5 Y8,
eftant affietee ou bafe d'vn cone dont le fommet foit éloigné de la fouche C, perpendiculaire-
ment } latrauerfale AV, delinteruale de I'vne des branches moyennes de larbre que cette
conftru&ion y donne, & envn plan paraleld vn autre plan qui coupe cc cone.

‘Les deux droi@es menées par e fommetde ce cone, & chacun de ccsgcm&s X, & Q, quand
ils font hors le bord de 'a figure dela part du concaue,, donnent cn la figure de coupe qui vient
de cette pofition du plande coupe, les deux poinéts qu'oa nomme nombriis , bruflans, auttement

foyersdelafigure, De
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De fagon qu'eftant pour aflictee d'vn cone, donnée de pofition vne quelconque coupe de rou-
leau ) bord courbe, & en fon planvne droi&e pour trauerlaledomme AV, & l'angle du plan de
cette coupe anec le plan qu'y donne le plan dufommet & de cétee trauerfale,& enelle , oubien Ia
fouche delarbrede cette conftru&ion comme icy le poin@t C, ou bien deux couples des
nceuds de cérarbre, oubienhorsdelle vnpoinét telque P, ou bien vn des poinéts tels que
X, & (), ouhiendeux des couples de nceuds de Parbre comme X Q_,

Le fommet de ce cone eft donné de pofition, & le conc eft donné d'efpece & de pofition, la
fizure de coupe qu'y donne cette pofition de plan de coupe eft donnée defpece & de pofition,
tous les diamettres coninguez de la figure de coupe anec leurs diftinétions,toutes les ordonnées
& touchantes agecleuts diftin&ions , les coftez coadiuteurs, le but del'ordonnance de {es dia-
metrales, & les poin&s foyers, y font donnez chacun de generation, d'efpece, & de pofition.

ue file fommet, I'affiette, [a traverfale, & le plan de coupe fonr donnez de pofition, tout le
. refteelt donné femblablement de generation d’efpece & de pofition.

Eten cette occafion fe void vn particulier rappore de laligne droicke auec Ialigne circulaire,&
les poinésde chacunedelles qui ontrapport entre eux.

Et pour céreffe@ il ne faut finon conoc%oir queletronc d'vnarbre fe meutenvnplanayant le
poinét milieu d'entre deuxneeuds couplez immobile, & confiderer quelleefpece cfc lignealors
trace chacun des naeuds deeette coaple, on trouuera que quand ¢e poin& milicu eft 3 diftance
finie, alors chacun de ces nceuds trace vne ligne courbée en pleine rondeur, autrement cir-
culaire, & que quand ce poiné&t milien cﬁ% diftance infinie comme de la couple de nceuds
dontPextrémeintericur et vnyd Ja fouche , & l'extséme exterieur eft 3 diffance infinie, alors
ce tronc en {¢ mouuant parallelement 3 foy mefine, le nceud exteéme interieur vay comme il
eft dit, & la fouche, trace vne ligne droiéte perpendiculaire  ce trone, ,

Enlaquelle droicte fe trouuent pour cette circonftanceles mefimes proprietez qu'aux lignes
courbées eu pleine rondenr ou poinéts que tracent les noeuds de chacune des autres couples.

Et cette feule propofition fourniroit de matiere pour vn liure entiera qui voudroit enbien é-
plucher toutesles confequences cuidentes de ce quieft demonftré cy- deuants

Ot fon void encore diuers moyens de décrire chacune des efpecesde coupe de cone par des
;oin&s , & diuerfes fagons d'inftrumens pour les tracer toutes, a conter du poinét,{uivaneparla

igne droite 3 chacune de ces courbes,foitan moyé de la proprieté du coadiuteur,foitau moyen

des proprictez des foyers,ainfi que Mon(ietr Chauueau depuis peu de iours ena congeu vn bien
fimple & d'autant plus gentil, mais il y auroit bicn 3 faire i cferire tout ce qui depend de ce qui
efticy demonfiré,

Povrn’oublierles propofitions articulées au bas de la deuxic(me page,8 qui doiuent preceder
toutle reite, voicy comment elles peuuent eftre énoncées fur les fimples droictes de la ftampe,

Quand vne droicte A H, cft coupée en quelconque poin& B, le rectangle delafomme ou
agregé delatoute A H, avecla quelconquede fes parties A B, c'eftadire,de HF, enlautre
partic H B, pluslequarré dela partic adioultée AB, font cnlemble égaux au quarré de la
toute AH, ce qui comprend lesg. & 6, du 2. des Elemensd'Euclide,

Quand vne droicte A H, ¢ft coupée en quelconque poin@ B, le quarré de la fomme ou
arrecédelatoute A H, aveclaquelconquede fec parties A B, ceftadirele quarre de HF,

piuele quarré de Pautre pattie H B, font enfemble doubles des quarrez delatoute AH, &
ce (2 particadioullée A B, cequicomprendleso. &10.duz.des Elemens d’Euclide.

I cs demonfirations de chacune de ces propofitions & de leurs conuerfes,concluantes 2 ce que
A, mypartit FH, fontéuidcntes,

Quand en vn plan,deux droi&tes d'vne mefinc ordonnance rencontrent vn mef{me cercle les
reétougles font égaux entre eux des pieces de chacunc de ces deux droifles contenu¥s entre le
but de leur ordonnance, & chiacun des deux poinds qu'y donnele bord du cercle, ce qui com-
prend les 35, & 16. du 3. des Elemens d’Euclide,

Etlademonftrationen eftcurdentc des precedentes,en menant la droicte d'vne mefine ordon-
nance de ces deux & diametraleau cercle, puis les diametrales du cercle perpendiculaires & cha-
cune de ces deux droiftes , ou l'on verraque latouchante, quand il y enefchet, fetrouue com-

life en la demonftration au nombre des ordonnees, & que quand le bur de 'ordonnance deces
droittes eft au bord du cercle, lentendement s’y trouue court, & qu'on peut y faire yae clpece
de conuerle,

" lya telle des propofitionsicy demonfirées, ou telle des confequences qui s'en enfuivert,
iaquelle comprend enfemble plufieurs des propofitions des coniques d’Apolonius, mefine de
lz}n du troifiefme liure. Erapres les [emmes ou premices , quatre de ces propofitions contiei
nentladife@ionentiere du cone par le plan,

Et comme quand vne droiée ayant vn point abfoiument immobile fe meutenyn plan, va

quelconque de fes autres points qui fe meus fimplementauccelle trace voe ligne aimpe & vile
H
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forme droifte oucirenlaire; on peutconceuoir que céeautre poinét-outrs le mouuement que

cettedroi@te Iy donne (e meut encore d'vn autre mounement allant & venant an long de-cette
droicte, enfagoh diil trace Jebord d'vae quelconque autseelpece de coupe de roulean,

Du-contenu dans ce Broliillon il refulte que, - . 3
" Touchant la Peripedtine,

* . Dés droides fujet d'vne quelconque mefme ordonnance, les apparences au tableau plae fone

" drgﬁgé d'vne melne erdonnance entre elles & celle de I'ordonnance des fujers qui patfe ) I'eeil,

laquelle eft Leflicu del'ordonnance d'entre les plans de Foeil & de chacune de ces droictes fujet,
Touchant les Monfires de Lheure an Soleil. |

uefconqué {urface plate les droictes des heures font d'vne mefie ordonnanceentre elles

E
cu del'ordonnance d'entre les plans qui donnent la diuifion de ces heures,.

n
S lefli
‘Towuchant ln coupe des Pierves de taille,

" Envne mefie face de murlesareftes droites des pierres de taifle font communement d'vae
mefme qrdonnance entre clles & l'eflien del'ordonnance d’entre les plans des joinéts qui paflene
3 ces areftes, | - |
. Etles diuers moyens de practiquer chacuae de ces choles en fone éuidents, -

~Geux'qui ne trouueront gas icy toutes les propofitions dont ils pevuent auoir eu cy-devant
communication, iugeront bien que le volume en feroisexceflif

Quiconque verzale fonds de ce Brofiillon cft inuité d'en communiquer demefine fes penféess

L S, D.
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preflion & d’autre narurc en y changeant, adiouftant, ou rayant, 1ly fane,
Page 1.Ligne?. enfemble des fipetites que leurs deux extremitez oppofées font vaies enere elles,
8.leurs inimaginablesgrandeur, 10, proprietez dontil eft, 18. tendent comme toutes,
23, il eft fonuent icy dit, 3a. de toutes parts an mefme plan, 36, rendent comme tous,
38, depofition aicy nom Effien de 'ordonnance, 40.tous ces plansfont, 41.dontP'effieu
eft, 44.dont l'cﬂ{
47. en toute {alongueur. :
Page 2, Ligne 1. Rayer ces mots,roufiours égalemét éloignée du poinét immobile,8. Rayer ces mots,
toufiours également éloignée du poindt immobile,tr.12.813.entre laligne droicteinfinie
&laligne courbée d'vne courbure vniforme,c’eft dire,le rapport d'entre laligne droicte
infinie & la circulaire, en fagon qu'clles paroiffent eftre comme deux efpeees,19. & 20 du
tronc nommée Ramean, 20, Rameaux paralels entee eux, 22, Trone, 35, autre rameau ot
fonncend, Apres 26, Par definition, Pluficursrameaux droi@sdéployez au trone 3 'ad-
uenture,{onticy tous enfemble nommezRameure. Et par aduis, Tont ce quii infqne 3 ls page
20.¢f cotté de A B C D, [z vapporte aux lignes fimples de la Zampe, 27. chacune de deux

picces, 39, hors d’entre les mefmes deux poinéts, o chacunde cespointts, s5.Enmarge,

Couplede, 57. 18, & 59, Euclide & fa conuerfe, '
Page 3, Lignet. brins de quelconque, Apres 4.Paraduis, Cotte propofition eff apres aislong asbas de
- la page 10, Apres 13. Par definition, Quand les deux branches qui contiennentvn de ces re-
Gtangles egaux entre cux font inégales entre elles , elles {ont icy nommées couple de
Br.:nches extvemes, Apres19, Par Aefinition, Les deux nceuds d*vne couple de branches ex-
trcmcs? font nommez couple de Nawds extremes, Apres 21, Par definition, Deux ra-
meauz deployezautrone qui paffent aux deux neeuds d'vnecouple, y font nommez cou-
B ple de Rameanx deployex antronc, 15.brin de rameau plié au tronc fe trouue, 37. above
4 tilfent enfemble 3 chacun, 42. GD, GF, & GB, GH, Et par aduis, On nottera que les
* branches ¢ nanuds font ordinsivement énoncel par conples, ¢ que partant en Vimpriffion
ilfaut feparer lescottes d'vne coupled anec les corees d'une ansre couple quand ces cottes font
immediatement en fuitte 'vne de l'antre;dnde mefme veformer les tranfpoftiions de lettres ausx
costes quand il y B 4, voire mefise posiy vne facilité Lon pourvois emiployey en chacune des
figures toufionrs mefimesletsves Ae cottes en femblable oceafion ¢ nature de proprieté,
Paget $Ligne6.¢07. AG, AL, AD, AC, desdeuxcouples,comme AG, AC, & AL, AD,
in entte elles comme AG, AF, AD, AC, 16, cette fouche A, aux nceuds de,
23, moyennes, & AF, AD, extremes, 31. AG, AC, & AF, AD, 37, brins coy.
plezqu'elleporte GD, GF, 8. brinscouplez qu'elle porte CD, CF, g5 Broiiillon
proiet & ces deux couples de branches moyennes enfemble ne donnent que les mefmes
nceuds moyens d'vae feule d'elles, 7. quedonne vne couple, 61. ¢o1.dels page 6. bran «
ches moyennes vne'd'vne part & I'autre del'antre pare dela fouche ,chacune de ces bran.
ches moyennes donne autronc de arbre vn decesneends, .
Page €.Ligne 9, branches extremes d'vne, 0. eftapetiffée infque, 44. & vne d'extremes BH,
Page 7.Ligne28. AC, AG, AF, AD, 'vned'vne parcl'autre de Vauree part de la fouche 4,

& vne couplede, 29.qu'ily adeuxnceuds moyens, 40. BG, BC, gemeaudu rectans

le BF, BD, 49.8au casdecesdeux, so.couplesde branches ainfi moyennes, 54. 4
‘enuers, aufli FD, B, §6, & 7. léuenement de ces deux couples de branches ainit
moyennesauec,

Page 8. Ligne y0.dauantage en ce mefme casles denxnceuds, 23. fauoireft lors qi'en vae droi.
&e vn poin& mypareit 'interuale d'entre deux autres poinéts, 27, quifont en ce cas cha.
cunvn, so. chacundespoints H, & B, commevn,

Page 9.Ligne apres 35, & alternement FH, cka FB, comme AF, onfonégale AG, eft 3
A B, & ce qui s'en enluit, 37, & desmoyennes FA, BH, 43, dauantage FB, eft ils
moitiéde FG, quieft FA, comme H B, 46. ¢ 47. Rayerces mots fuperflus, & H B,

A6 eftd HC, comme FB, eftd FA, moitiéde FG, st.ep 52 Rayer tous Varticle curicr
Juperfin, - ‘ . '

PageronLigne, FG, 3 F A, 102 Il fant en cét article tranfporter le periode, ou qui eft mefme chofe
@nant le peviode, Donc aufli laraifon, 16. eftegale d1a moyenne AC, 18. commc RH,
BG, BF, BA, . XY, font comme vne inuolution, 34. font encore comme vae
inuolation. Et par aduis, En ceste feule occafion fans le tiver & confequence, deu eonples de

- 2
('5\.
et

FiN de remplir, corriger, & reformer en ce Brotiillon les obmiffions & fautes de lime

cuett, 4. quelconques plans font, ¢oplus anant, dont leflien eft en,’
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noends moyens fimples Jont comprifes en ce mot, inuolation, 36, fone comme vae inuolu-
tion, 38. eftfouche aux couples dendeuds Moyens, 5. Par aduis, Cesto propofition eff de
1a figure 1. §4. du quelconque de ces rameaux : Expar adsis, En wnemefms figure il y a
?ne_lqn;ﬂk des lestres en cotte de mefine nom ¢ d'efpaces dinerfes, ¢nquife ragportent de

‘imiprelfion & la ftampe : mnis generalemens tous les K, doisient eftrede capitales, 61, donne.

le poin& ¥, dcerameau,

Pagex1.Lighe 6. & ce qui en depend ot lentendement ne void goutte, 9. Par aduis, Cette propofi-
tion off de I }gyrg 11, 13, menée conucnablement en leur plan vne de trois couples,

24 queletronc GH, 26 dentrelerronc GH, 56.2 fon telatif le te®tangle FC, FG.
Pagexa. Ligne, 31, Par aduis, Ceste propofition eft de la figure 111, 47, infinie, 52, donc le rameau

Page1y. Ligne s, perpendiculaired cerameau GK, 22, deux comme B K, & GK, font, 24.au-
" tredroiéte B D F G, menée, E? par aduis, %yelqmﬁ:i: vn feul ¢ mefme pointt en ye-
prefente quatre en inwolution, 26, quand en va plan, vne droi&te, 3. de cecriangle B G4,
& la, 35 ce qui, pour a premiere partie, eft éuident, 39. & poutlafecondepartic, enme-
nant, Apres 41.Par adwis,Alorsqu'vn: droicte FGB, coupeenladroitte b £, vnepicce °
comme Gf, égaledlapiccecomme hf, cofté d'vn triangle comme b fK, cela s'ap.
~ pelleicy, que cettedroiéte F G H, doublececofté hf, decetiangle b fK.

Pugers. Ligne apres 36.Par aduis , Les plus remarquables proprictez descoupes de rouleau , font
communes a toutes les efpeces & lesnoms &' Ellipfe,Parabole,& Hyperbole,ne leur one efté
donncs qu'l raifon d’euenemens qui fonthors dclles & de leur nature, Etparaduis,Cette
definition eft de ln figure 1111, Apres 44, Par definition, Le poin& qu'vnetrauerfale donned
fonordonnée y eft nomméTrauer/al. Par definition,V nequelconque droicte du corps des
ordonnées d'vne trauerfale, & quine rencontre point,ou qui {eulement touche la figure,
cft 3 I'épard de cette trauetfale icy nommée Ordinale, 3 diftin&tion de fes ordonnées qui
erauer{entla figure, Par definition, Toute droicte qui mypartit vnefigure y eft nommée
Diametrale de cerre figure, & Diamerranerfale, eu encore égard Afes ordonnées,

Page 16.Ligne apres 3, Par forme déclairciffemens, @uandenvn plan, ancun des poinéts Avne droitte
n'yeft & diftance finieceste Aroictey eft & diftance infinie, '

Dantant qu envnplan lepoinitnommé centre A'vne coupe de roulean w'eft gu'vn cas dene
sve les innombrables buts & ordonnances de droictes, il ne doit eftre icy iamais parié decentres
de conpe de rowleas.

Dautant guie toutt Aroicte qus pfgﬁz at fommet A'vn voulean ¢ athquelcongue but doy-
donnance de droictes auplan de [a bafe, & wne proprieté commune aviec celle qui paffe an
but des dinmetrales de 1a bafe de ce vonlean, inmais il ne doit eftre icy parlé d'c/ficu de voulean,

. Léxdvoictes pavalelles entre elles font chacune d'vne ¢ d'ausre pars cotices dvne mefme
lettve , qui reprefente le but delewr ordonnance & diftance infinie.
Ligne 48.eftle butdefes Ordonnées, 49.toutes {es ordonnées ne, 54. contenuds entre
Je but de leur ordonnance & chacun des. 56. Par aduis, Cette propofition eft delafignre v.

Page18, Lignej.raifon mefine que la compofée des raifons,é. raifon metme que la compofée des
raifons, 42. rouleau peus auoir, 44. donnée par vne, Ef par aduis, Dyoites ordonnéesavn
mefine tel but,d eft & dire,quipaffent ou tendent enlemble ce tel but,49.Par Aduss,Ceste propo=
fition eft de la figure, V1. 55, RO, PN, & BD, 6. contenut entre les deux, Par defi-
nition, Deux droi@es chacune paralelle 3 vnde deux diametres d'vne coupe de roulcau
coninguezentre eux, font icy nommées Comiugales cntre elles, §7. quy donnent fes

‘coniugales, . _

Page19, Ligne apres 16. car ayant menéles deux droi®tes ME, MC, véuledemy cercle clles.
{ont perpendiculairesentreelles,partant elles mypartiffent chacune va desangles queles
deux droites MAL, M1X, fontentre elles, 3;. aulfli rectangles CLH, & CPL,

48, ainfi le rectangle tel que BR, BP, eft, g9. & Z1, B7, ou MP, MR,

Page 0. Lignes. & 1A, 1E, 1C, 17, 10.eftdfonaccouplée. Par aduis, Cette propefition eff
deln figure 1111, 35, 36, de deux quelconques de ces couples de bornales,, §3. points
en inuolution ¥, Q, H, P. .

Pageax, Ligne 10, de ncuds extrémes du mefine, 14.& conclure en autre fagon, 18,au plan d'vne
quelconque coupe, 24. a u’el}ue but dontvne diametrale , autrement diametrauerlale
n'eft qu'vn cas, 26, trauerfale, dont le but des diametrales n'eft qu'va cas.

Page 11, Ligne apres 5. ou bien qu'ayant par vn quelconque poinét au bord d’vne coupe derouleau
mené A travers 1a figure vne quelconque droiéte comme trauerfale, & vne autre au but
des ordonnées de certe trauerfale, cette autredroicte touche la figure, 10,4 celuyde fes
neeuds, Apres 11.0u bien de ce que deffus la chofe cft euidente en quelconque diametra-

uerfale, donten fuitte elle {e conclud ¢n quelconque autre droicte, Apres 250 Ef par



'eonuerfs, Quiand vne couple de rameaux déployez} ce trone fone ordonnez i var mefine

poin&t dubord dela figure, lesautres deux poinés qwils y donnentencore , & lebutdes
ordonnées de cette trauerfale font en vne mefime droidte, 18, A on découurir des moins

éuidentes, 34. Quand vactraverfale, 47, Par aduis, Cusse propofition off de ln fgure 1111.
é1. coupe dontla droicte qui paffe au fommet & au but dcftliamcmlcs dela &(‘e durou-

lean neft qu’vn cas, -

Page 3. Ligner. ¢o 2. HZ, que donnenten certetrauerfale N H, lequelconquebut Z, g.lef~

quelles (ont difpofées entre elles comme, 37, Par aduis, Ce difeonrs gples fwinans font des
lignes fimples de la flampe , 41, outreque A, ne demeurant pasfouche, au licu decereles
il peut,14.& quelquestois *A, ne demeurant pasfouche fi i ces brins,

Prges 4. Lighero. mefme ou {emblable chofeanient, 11, communes A toutes les. 20, Par aduss,

Certe propofitioneft de la figure V. 21. rameaux déployez & paralels BC, DE, 3. dela fi-
ure, en me(me, 61, & quelesrameaux ED,

g L1
Pageas, Ligne apres 1.cas d'vn cas, d'vn cas, & vifible d'ailleurs enfa generation, Par aduis, L'ars

ticle fuitians feroit mieuzx cydenant.9. Par aduis,Cette propofiioneft deln figure V11,18, cha«
cune ordinalede cette, 15. quelconquedroifte LR, 16, quecesdenx droiQes, 24, or-
donnée ou ordinale, 24 ordonuéesouordinales B, CD, IL, 7R, Apres26. Pay
oceafion, Pour enla quelconque touchante EB, delaquelconquepart EN, auoirle
coadiuteur dela diametrauerfale E7 C, I'va des moyens et de mypartir 'angle que ces
touchante EN, &diametrauerfale E C, fontde ceete mefme part furla figure auecvne
droi¢te EV, quidonne au bord de la figure encozele poinét V, puis mener vacautre
droie VC, quidonne lepoin&t F, en EN, & EF, cft éuidemment ce coad-
iuteur, 28, HN, & MO, j0. CH, 70, IM, & EN, i1 raifon queles quarre,
32. AH, AO, AM, AN, ou AD, AR, AL, AB, font entre clles, 35, & plicz
au tronc 7C, 7E, ¢8. le brin comme BD, de cette quelconquetouchante LR,
eftdiametre, 59. Q, & P, cnlamefmediametraleXeflien C7E, defagonque.

Prge 26.Ligne 1. et égale oudlafomme ou, 6, de lafigure, au fujer defquels il y a beaucoup?

dire, 9. ayantmené lesdeux afymaptotes X7Z, & K7 Y, 3. égales entre clles, éuie
demmentau moyend'vneramée, 15. par cesafymptotes, 20, EX, CZ, 33 X7Z,
28. égalau quarcé 17, 29.égal au quareé IS, 31, le ceftant quarté 7E, 4t diftancefi-
nie, mais fetouchent 3 diftance infinie. Apres 59, Par éclairciffement, Ayant conceu que
c'cft qu'vne droidte traverfale desdroidtes d'vne ordonnance, on congoit aifément que
c'eft qu'vn plantrauerfal aufli des droictes d'vae ordonnance en ce quicft des licux 3

furface,

Pager;, Ligne 4.¢ §. tous an but.des, 6. d’autres maffifs qui,8.Par aduis, Ceste propoficion eft de In

~Page 18, Ligne 35, c'eft a dire, quautronc E P, le brin P A,
Page 0. Ligne apres 3, Par definition,En cette maniere de erai

If

Signre VIIL 11, 121514, ¢ I5. chacune des couples de rameaux deployezacetronc XQ,,
qui paflenti vne de ces couples de nauds extrémes, ainfi que FH, AH, & RG, Zcf)}

& font ordonnez Adesbuts H , & G, auborddelafigurc, enfagonquePvndes deux

touched cetee figure, ainfique HA, & Z GB, chacunedis-je desfemblables couples
de rameaux ainfi di?ofez donneen cette trauerfale VA, vne, 18 figure & decétautre
tronc AF, 19.icydemonftré,enla, 20 figure & ducorps des ordonnées, 32, ces deux

poinéts C, & D.

¢ter des coniques toute plate coupe

de cone abord courbe eft également conceut bafe de cone, Par propofition,Eftant donnez
de pofition en quelconque efpece debafe plate vn cone coupé d'vn auere plan,lapofition
& l'efien de ordonnance d'entre ces deux plans ; Au plan de cetee bafe en la quel-
conque droicte qui luy touche la piece eft donnée qui fouftient 'angle fait au fommee
du cone parautres deux droites, dontle plan engendre au plan de coupele coadiuteurdu
diametre, de la figure qu'y donne cette conftruction, engendté parceluydes plans con-
uenables du fommet du cone, qui pafle X ce poin@ d'attouchement. Ily a bienencore
des propofitions3 faire de toutes fortes en cette matiere auffi bien que denoms A impo-
fer pour ceux 3 qui plaift ce divertiffement, Par declarasion de fentiment. En Geoe
metrieon neraifonne point des quantitez auec cette diftinction, qu'cliesexiftent ou bien
cffeiuementcnadte, ou bien feuloment en puiflange , ny du general de la nature auee
cette decifion, qu'il ny aitrien en elle que 'entendement ne comprenne, 4 pro{o: de la
droicte infinie, L'entendement fe fent vaguer enefpace duquel il ne fgait pas d’abord 'l
continut toufiouss, ou s'il ceffe de continuer en quelque endroit.Afin de s’en efclaircir il
raifonne par exemple en cette fagon 3 Ou bien P'efpace continué toufiours, ou bien il
cclle de continuer en quelque endroit; s'il cefle de continuer en quelque endzoit, ou que
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ee puiffe eftee , Pimaginadon y peut aller en temps. Or iamais imagination ne
rcuc aller en aucun endroit de I'efpace, anquel cée elpace cefle de continuer; Done
relpace & confequemment la droicte contintient toufiours, Le melime entendement

raifonne encore & conclud les quantitez fi petites qtie leurs deux extremitez oppo-

Page 32

Pﬂg@ )

Fagea,

fées fonc vnies entre elles, & fe fentincapable de eomprendre 'vne 8 P'autre de ces deux
efpeces de quantitez, fans anoig fubjet de conclure que 'vne ou l'autre n’eft pointen la
nature, non tglus que les propridtez, quil afubjet de conclure de chacune delles encore
qu'elles femblentimpliquer, & caufe qu'il ne fgauroit comprendre comment elles font
telles qu'illes conclud par fes railonnemens,
» Apropos de la Perspectine, Ayantle deuis & la pofition d*vne quelconque figure; Auecle
compas de proportion & la droicte y diuilée en parties égales, on fait cette figureen per
fpectiue plate de quelconque grandeur & pofition, & {elon quelconque interuale, ou
dpiftancc de I’eeil; Mais pen d'ouuriers fgauent Pvlage du compas de proportion, & beau-
coup fcauent|'viage delaregle & du compas commun, pour copier , reduire, ou faire
cette figure proportionnellement, ou comme ils parlent, au petit pied , qui eft A dire,
engeometral. Or il eft auffi facile de lafaire enperfpedtine auecla regle & le compas
commun quede la faire en geometral, puisqu'on la fait en pesfpectiue auec efcheﬁcs
de mefures perfpectiues enla maniere mefine qu'on la fait en geometral auec efchelle
de mefures geometrales, & qu'entoute occafion, auec la regle & le compas commun on
faitefchelles conuenables de mefures perfpe@iues aufli bien quefchelle conuenable de
mefiares geometrales, en fagonqu'il n'y a qu'd s"aydes apres des cfchelles de mefures
erfpeiues i faire cetee figure en Tcrfpe&iue , en fa manicre mefme qu'on s'ayderoit
del'efchelle de mefures geometralesd Ia faire engeometral, & delapra@ique de ces

cholesil ya vnexemple imprimé dés 'année1636,

An fueillet de lamusuelle ajjiﬂdncr ¢ refiffance d entre les forces.

Ligne 6. aifément, ce cercle ayantle centre immobile, 18. vne caufe vniforme & fon effét,
19.entre clles produifent deus portions: Par aduis,Ce diftours eft dela figure 1X. 35 les ren-
contre & accroche [ouplement toutes comme, 48. & commeen DGL, DGM, ou,
Lig’i_: 15. vne de fes proprietez, 27. & que-quandla route B G, del'attionde la puiffance
D, fetrouue par exemple en F, alors yn quarc de Paction de cette ruiﬂ"ance- D, fe
trouue, 33. roures droictes & paralelles, maisen fens cositraire, 34, celle dont laroute
paffed P, doiteftre quadruple de celle dontila route pafle 3 Q, 39. balances, leuiers,
contrepoids, 43. de laboule, & fon centre font vnis entre eux, Maislanature du poin&
w'on nomme centre de grauité, n’eft pas fi nettement cuidente ou expliquée pour en:
aire vne partie de {cience, qu'tl ne la faille bien micux & cognoiftre & expliquer.,
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TATTEINTE ' AVX EVENEMENYS DES CONTRARIETEZ
o d'sntreles attions duspuiffances ouforces. Parle S. G, D, L.

ari.a s N peut conceusit qu'va cescle ayant le centre immobile croift & decroift felon que
&R fon bord elt forcé par Madiond'vacpuillance, ou dela part du concaue, oudelapare
du conuexe, mais cette pen{ée ne conuient pointi labalance, odil ne s'agit pas de
e 8 confiderer comment I'a&ion d'vae puiffance peutainfi faire czoiftre ou décroiftre va
MFRIY cercle : mais de confiderer commentl'aétion de cette puiffanee peue faire mouuoic
3 & ), plus ou moinsaifément, v cexcle fur fon centreimmobile,en cenceuantque cette puif-
&nce‘pmdu&t au plan de ce cercle fonaltion en v (ens ou autre pat vne ligne ou Rowre droicte
qui rencontrele bord de cecercle, . .
Quand lecentredece cercleeft enfaroute del'adtion de cetee puilfance en quelque fens que
lapuillance produife fon altion, il eft £uident quialors certe altion ne fait pas mouuoir ce

cercle, .
Et enteutc autre poficion ducentre de cecercle qu'en la route de Fadtion de cette puiffance,

il et fuident que cetteaction decetee puiflance fait mouuoir ce cercle plus ou moins aifément,
(elon quclecentre de ce cercleeft Flus oumoins éloigné d'eftre en la route de 'action de cetee
viflance, &qiie la mefure de ce plus grand ou moindre éloignement de pofition de ce centre
Pégard decetsaroute, eft Ia portion du rayon dece cercle pespendiculaired cetee route conte-
- nui entre le géntreimmobile de ce cercle & cette mefme route. :
Auec cela quand vne caufe & fon effeét {ont finis ou terminez, chacun en fon genre, (1ue deux
ga

portions d\i’a\c:ufc inégales entreclles produifentdeux Lo:zions de fon effet inégales entre

elles, vne erdifiéme portion de la caufe inégale & chacune des autres deux, produit vae troifiéme

ostion de foneffe inégale 3 chacure des autres deur, & ces trois portions dela caufe font in-

les entre ellesfelon quelque e-fpecg de pto§rcﬂion en laciuellc toute la caufe entiere eft diui-

les & ces trois portions defon effe %alcs entre elles felon quelque efpece de progref-

fionenlaguelle tout Ieffed delacaufe entiezecft dinifible; & trois autres portions dela mefme

eanfeinégales entre clles (elon laprogreflion des trois premiceres produifeac trois autres por-
tions defoneffelt in?tles entreclles (elon laprogreffion des trois premieres.

Maixtenant quand deux puiffances B, & C, produifent leurs attions chacune par vae de
deux routes droictes BP, & C Q, paralellesentreclles & d'va mefme fens I'vae que Faurre,
commede P, vers B, &de Q, vers C, qu'vncautzetroifiéme puillance D, produit fon
adkion par vne troifiémeroute DG, paralelic & au mefime plan des autres deux routes BP,
&} CQ , maisenvafens contraireau (ens des altions des puiflances B, & C, ceftidire,
commede G, vers D, oescrois attions decescrois puiffances n'ontaucone communication

entee clies.

Et quand aumefine plan vne autee quatriéme droicte P, Q, toufioursperpendiculaire 3 cha-
cune de ces routes, les rencontre toutes comme en P, Q,"F, M, L, cos troisaionsde
ces trois puifances ont alors de 1a communication entre elles au moyen de cette quatridme
droite, pour ccla nomméc icy Ligne de commuynication d'catte les actions de ces trois pui-

fances, '
usndlaronte DG, delapuiffance D, fc trouue vniedlaroute CQ, del'adtion del'vne

C, desautres deux puiffances B, & C, attionalorsde cette puiflance D, fetrouue touce
appliquée 3 refifterd lafeule ation de cette puilflance C, fans eftreaucunementappliquée s re-
ﬁl;teri I'ation de l'autre des deux puifflances B, & la feule a&tion de cecee puillance C, fe
trouuc appliquée 3 refifter & toutelaction deceteepuiffance D, (ansquelaion de lautre des
deux ppxﬂgnccc B, foitaucunementappliquéea refifterd lattion de cette puiffance D, &au
contraire.

Mais quand lazoute de'action de cetre puiffance D, fetrouue defrnici chacune des routes
CQ, & BP, desattions de ces autres deuxpuilfances B, & C, &entre les melmes deux
towes BP, CQ, &comme DGL, DGM, ou DGF, la&ionalorsdecette puiflance
D, ferrouucappliquéepattic d refifters 'a&ion delapuiflance €, particd refifter 3 Padtion
delapuiffance B, fcauoir eft également, ou bien plus ou moins a Fyne qu lautre, felon
quefaroute DG, (Ge trouue également ou bien plus, ou moins proche de I'vae quedel'autie
desroutes CQ, & BP, desaltions decesdeux puilfances B, & C.

I8 Etchacune des actions de ces deux puiffances B, & C, fetrouucappliquéeirefifter i vae
gattic de 'aQion de cetee puiffance D, f5auoir également, ou bicn inégalement, c;eﬁ a dire,

fontin
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l'vn'c;“;ne p!us'gr;ahdc, P'agere } vne mai,hcitc‘fircie', felon qu;. lenis toutes 'C 0\,& . ”'f{, |

- “trouuentégalement, ou bien!'vne plus, & I'autre moins proche dela rouse D.G5™ de I'action
de cette puiffance D, | |

- Tellementqu'en cetee conftruction, outre 1a communication des trois actions de ces trois
puiflances entre elles, il y a denx durres chofes encorel confiderer, allanoir l1a caufe de cetre
égaleon inégalc application des ations deces puiffances  s'entre ayder & refifter, & I'elpece de
progrelfion de cette égale ouinégale application des actions de ces puiffances entre elles,
Touchant cette égale ou inégale application des ations de ces puiffances 2 s'entre ayder &
refifter, les mefies puiffances, ny leurs actions, nyleur route ,ny leur communication, feparé-
ment ou conjoinétement n’enfont pas la caufe ; il refte donc que la longueur parlaquelle cette

~ lignede communication -PQ:, mefure les intervales égaux ou bien inégaux dentre la rouce

‘DG, del'adtion delapuiffance D, & chacunedesroutes C Q,, & BP, desationsdes deux

puiffances C, & B, enfoitlacaufe. . o .
Touchantl'efpece de progreflion de cecte égale ou méﬁalc aprlxcauon des altions de ces

puiffancesd s’entreayder ou refifter, vne de ces proprictez effentiellés peut la faire cognoiftre.
Orcetre progreffion telle quellefoit, A cette proprieté cflenticlle, que fa route DG, de

Pactiondelapuiffance D, allant& reuenant d’vn bout 3 autre far mefmes termesau longdela

ligne decemmunication P Q, ees inégales applications des actions de ces puiffances A s'entre

a lder ou refifter font reciproqués d'vne pare 2 lautre, & lesmefines rebours enreuenant qu'en
allane, _\ o o |

Enla natureil ne paroilt qwva moyen d'anoir vne telle cfgcge de progreflion en ces inégales
applications, aflauoir que laJongueur delaligne de communication QP, quieneftlacanfe,
foit diniféc en parties égales entreelles, & que chaque adtion de chacunie des trois: puiffances
B, C, &nottammentdelapuiffance D, foit conceut aufli divifée en mefime nombre de par~
ties égales entreelles quela hi'fucm de cerec ligne de communication Q_ P, comme icy en

¥ :

quatre parties égales PF, FM, ML, & LQ. -
Etque quandlaroute D G, (e trouue par exempleen F, alors vn quart de fon adtion fe

trouue appliqué A refifterd 'action de la puiffance C, & {esautres trois quares fe trouuent ap=
pliquez refifter A I'attion de la puiffance B, & que le rehours avienne quand cette route

DG, fewrouueen L. | ' . -
Ot fon void que file poin&t P, eftiecentreimmobiled'vn cercledont P Q,, foitlerayen,

afin que cerayon PQ, demeureimmobile entreles contraires adtions de deux puiﬁ'ances’qui
produifent leurs aGtions par deux routes droictes en fens coneraire entre elles , dongbvne foicen
F, lautreen Q, celle dontlaroute eften F, doit eftre quadruplede celle donit la route eft
en Q, puisque dechaque fois qu’elleluy eft égale vne quatriéme particfenlement de fonaQion
s'applique A refifterd "adtiondela puilfance C, & les trois quarts sappliquent 3 refifter} I'a.
¢tiondelapuiffance B, ceftidire,s'appliquent au poinét immobile P. _
Le furplus des confequences quon peut déduice de cette penfée pour toistes efpeces de balase
ces, lemmieres; contre- poids, machines, mouuemens, plans inclinez, & autres, eft éuident, &
uede 13 fuic que files graues de ce monde tendent au centre de la terre, le centre de gravié
'vne bonle permanente en vne pofition eft en la diametrale commune 3 1a cerre, & 4 1a boule an
oinét coupfé au centre de laterre eninuolution auecles deux poinéts ciu'y donne la {urface de
fa boule,& s'ils tendent & vn but 3 diftance infinie,le centre de gravité dela boule el fon centre,

font vnis entxe eux,
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